Wspominki po finale

1.1

1.2

Male twierdzenie Fermata, twierdzenie Lagrange

. Zmajdz wszystkie liczby pierwsze p, takie, ze

Al
p
Zrodlo: H. Pawtowski
Liczba pierwsza p jest postaci 5k + 2, gdzie k € Z. Uzasadni¢, ze
5P

a’ = modp=a=b modp

Wyznaczy¢ najmniejsza taka liczbe pierwsza p, ze liczba

9120l _ 4

jest podzielna przez p i nie jest podzielna przez p?.
Zrodto: Zwardon 2007

. Niech p > 5 bedzie liczba pierwsza. Udowodnij, ze istnieje takie n naturalne, ze

p|2" +3" +6" —1

Wskazowka: zgadnij to n :)
Zrodlo: Mathlinks

Niech a,b,c € Z beda takie, ze a + b + ¢ = 0. Rozstrzygnij, czy a®' + b%1 + 51 moze by¢ liczba
pierwsza.
Zrodto: Mathlinks

Reszty kwadratowe — teoria

We wszystkich ponizszych zadaniach dana jest liczba pierwsza p > 2.

Definicja Liczbe a nazywamy resztq kwadratowg mod p, jezeli istnieje takie b € Z, ze a = b*> mod p.

1.

(a) Uzasadnij, ze jezeli k> =% mod p, to
k=l modplubk=-] modp

(b) Oblicz ile jest reszt kwadratowych mod p.
(¢) Udowodnij, ze liczba a jest reszta kwadratowa mod p wtedy i tylko wtedy, gdy

p—1
a2 =1 modp

(d) Stwierdz, ktore liczby sa resztami kwadratowymi mod 11, a ktére mod 13. Sprobuj znalezé
pewne prawidtowosci w obu przypadkach, udowodnij je.



