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Potrzebna teoria ogranicza sie do kongruencji ¢ jest zawarta w 12300.
Zestaw pierwszy, z sosem lagodnym
ZADANIE 1
Niech x, ¥y, z beda liczbami catkowitymi. Wykaz, ze jezeli 7|x3 + 13 4+ 23, to T|ayz.

ZADANIE 2
Wykaz, ze jezeli liczby catkowite x, y, z sa takie, ze 8|ac2 +y?+22 -2, to ktoras z liczb x, y, z jest podzielna
przez 4.

ZADANIE 3 7Z 12300
Pokaz, ze dla dowolnej liczby calkowitej dodatniej n liczba 24" + 5 jest podzielna przez 21.

Zestaw drugi, ostrzejszy

ZADANIE 4
Znajdz liczby catkowite n bedace rozwigzaniami réwnania

25" 44" +1=10"+ 5"+ 2™

ZADANIE 5
Rozwiaz w liczbach calkowitych ¢, réwnanie @2 4+ ¢ - + 92 = 7.

Zestaw trzeci, ostry
ZADANIE 6

Znajdz wszystkie rozwigzania réwnania 1542 — 7B2 = 9 w liczbach catkowitych A, B.

ZADANIE 7
Znajdz wszystkie rozwigzania réwnania 5b% + 110 + 13k% = 0 w liczbach catkowitych b, o, k.

ZADANIE 8 ROZWIAZANIA ROWNANIA PELLA, ZADANIE TEORETYCZNE
Chcemy pokazaé, ze réwnanie z2 — 2y? = 1 ma nieskonczenie wiele rozwiazan w liczbach calkowitych.

1. Znajdz jedno rozwiazanie (zg,yo) tego rownania. Zauwaz, ze rownanie mozna zapisaé jako

(z0 — yoV2)(zo + 30 V2) = 1.

2. Zapisz liczbe (20 +y0v/2)? jako 1 +y1v/2, uzasadnij, ze (z1,y1) jest réwniez rozwiazaniem réwnania,
3. Uzasadnij teze zadania.



