ZADANIA DO ODDANIA NA PISMIE 12 XII

1 Dane przeksztalcenie R? — R*
flr,y,2) =(r+y+22x+y+3z,2+ 22,40+ 3y + 5z2) .
Znalez¢ bazy jadra i obrazu.

2 Poda¢ przyklad przeksztalcenia liniowego f : R® — R? takiego, ze jadro jest réwne
lin{(1,2,3),(0,1,1)}, obraz jest zawarty w przestrzeni opisanej réwnaniem = +y + z = 0,
oraz f(1,1,1) = (1,—2,1). Czy mozna dobraé¢ take f, aby obraz byt dokladnie réwny
przestrzeni opisanej rownaniem = + y + z = 07

3 Dane f : R® — R? takie, ze f(1,2,1) = (2,3), f(1,0,2) = (1,1), f(2,2,2) = (4,8).
Zmalez¢ macierz tego przeksztalcenia w bazach standardowych i w bazach

A:(1,1,1), (1,1,0), (1,0,0) (baza R?),

B:(2,1), (5,2) (baza R?).

4 Dane dwie podprzestrzenie Wi, Wy C V. Zalézmy, ze dim Wy = dim W,. Czy zawsze
istnieje taki izomorfizm f przestrzeni V, ze f(W7) = W37 (Rozpatrzeé osobno przypadki
dim(V) < oo i dim(V) = o0.)

5 Niech ¢ : V' — V bedzie przeksztalceniem liniowym. Udowodni¢, ze jesli ¢ o ¢ = ¢, to
V = ker ¢ @®im ¢. Ponadto ¢ jest rzutowaniem na im ¢. Znalez¢é wzor rzutowania na ker ¢
za pomoca ¢.

6 Wskazaé¢ przeksztalcenia ¢, 1) : R? — R? takie, ze ¢p o) # 0, ale 1) o ¢ = 0.



