Plan wykiadu nr 11: Ekstrema warunkowe c.d., funkcje uwiklane
Szczegoly:
M. Krych: skrypt - Ekstrema zwigzane (warunkowe), mnoniki Lagrange’a
Krysicki-Wlodarski: Tom II, roz.II (jest tam tylko o funkcjach uwiktanych)
e Warunek konieczny dla istnienia ekstremum funkcji f na zbiorze opisa-
nym réwnaniami
g1:O, 92:0, ey ngO
o uklad wektoréow grad(f),grad(g1),grad(gs),...,grad(gx) jest liniowo
zalezny

o przyklad f(z,y,2) = 2® + > + (2 — 1)?, g(z,y,2) = %2 + y*z + 2°

e Dla dwdch zmiennych i jednego rownania otrzymujemy warunek
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e Twierdzenie o ekstremach warunkowych wyrazone za pomoca funkcji La-
grange’a

F(SEl,xQ,...,iUn,)\l,Ag,...,)\k) =

:f(ilﬁl, To, ... ,:L’n) + Zle )xigi(:cl, To, ... ,:z:n)
e Przyktad szukania ekstremum na zbiorze okreslonym przez uktad réwnan
i nieréwnosci
o zbidr: A ={(z,y,2) € R®: 2% +y? = 22, 2% + y?> + 2% < 8}

funkcja: f(z,y,2) =x+y + z,

e Twierdzenie o funkcji uwiklanej, przypadek f: R™t! — R
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o przyklad f(z1,22,23,y) =af + a3 +a5+y—y° o= (1,1,2), y =2
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Przyktady, funkcji dla ktérych = 0

¢ funkcja uwiklana moze nie istniec:

f(CU,y> - 17 (moay()) - (170)
¢ funkcja uwiklana moze by¢ niejednoznaczna:

f(x7y) = 1’2 - y27 ($07y0) = (070)
Twierdzenie o funkcji uwiklanej, przypadek f: R™t" — R"
¢ wzor na pochodna nalezy rozumie¢ macierzowo.

Cwiczenia: zad.6 kartka XXII, zad.2.41-2.56 z Krysickiego- Wiodarskiego



