Zadania domowe na 14 listopada

Zadanie 1
Rozwazamy zbiér liczb rzeczywistych jako przestrzen liniowa nad Q. Udowodnié, ze uklad {1, V/7, (V/7)%} jest liniowo
niezalezny.

Zadanie 2
Niech V' bedzie przestrzenig liniowa nad cialem p-elementowym oraz niech Wy, Wy, W3 C V' beda wlasciwymi podprzestrze-
niami liniowymi.

o Zalézmy, ze 2 < p < oo oraz |V| < co. Udowodnié, ze |W7y U Wy U Ws| < |V].
o Wskazac¢ przyklad trzech wladciwych podprzestrzeni liniowych Wy, Wy, W3 takich, ze Wi UWo U Wy = V.

e Uzasadnié, ze jesli cialo bazowe ma co najmniej 3 elementy (np. nieskoriczenie wiele elementéw), to nie istnieja pod-
przestrzenie Wy, Wy, W3 o powyzszych wtasnosciach.

Zadanie 3
Dane sa cztery wektory w R3: v1 = (1,2,3), vy = (1,2,1), wy = (2,3,4), wy = (2,a,0). W zaleznosci od parametru a € R
opisaé ukladem réwnan liniowych przestrzen VN W, gdzie V = lin(vy,ve) W = lin(wy, ws).

Zadanie 4
Dane sa 3 wektory w C* u = (5,3,7,t), v = (1,3,3,4), w = (2,3,4,1). W zaleznosci od parametru t € C orzec czy te wektory
sg niezalezne. Znalezé baze przestrzeni rozpietej przez wektory u, v, w.



