Zadania do rozwigzania przy tablicy 4-5 grudnia

1 Niech f: R — R bedzie funkcja zadana wzorem f(x) = az? + bz + ¢ dla pewnych a,b,c € R. Dla
jakich a, b, ¢ ta funkcja jest przeksztalceniem liniowym w sensie algebry liniowej?

2 Dane a,b € R. Niech f : R? — R? bedzie funkcja zadana wzorem
fle,y,2)=(zr+y+z+a,x+2y+32+0).
Dla jakiego a, b jest to przeksztalcenie liniowe w sensie algebry liniowej?
3 Niech f : R3 — R3 bedzie funkcjg zadang wzorem
fle,y,2)=(—2z+y+z,2—-2y+z,x+y—22).
Zmalez¢ bazy jadra i obrazu.

4 Znalezé wzér na symetrie R? wzgledem plaszczyzny x1 + xo + 3 = 0 przeprowadzajaca wektor
(1,1,1) na (—1,—1,—1). Znalez¢ obraz wektora (4,2, 1).

5 Niech f : R? — R? bedzie przeksztalceniem liniowym takim, ze f(1,3) = (2,4,1)i f(2,1) = (5,3,2).
Znalezé wzér na f. Zmalezé f(1,1).

6 Niech f: R? — R3 bedzie przeksztalceniem liniowym takim, ze
f(1,1,1) = (6,15,21), f(1,2,3) = (14, 32,46) , f(1,-1,1) =(2,5,7)
Zmalezé obrazy wektoréw standardowej bazy. Znalezé jadro i obraz.

7 Znalezé przyklady przeksztalcen f : V' — V pewnej przestrzeni (koniecznie nieskoniczenie wymiarowej,
np V = Klx]) takie, ze
a) ker(f) = 0, ale funkcja nie jest "na”.
b) funkcja jest "na”, ale ker(f) # {0}.



