Zadania do rozwigzania przy tablicy 6-7 listopada

1 Czy te uktady wektoréw sa liniowo niezalezne?
a) (1,1,0), (1,2,-3), (2,4,1) w R3;
b) (1,2,1,1), (2,—-1,-1,4), (5,5,2,7) w R%;

2 Wyznaczyé wszystkie watrogci parametru a, tak by uktad (a, 1,1), (1,a,1), (1,1,a) € R3 byl liniowo
niezalezny.

3 Czy te uktady wektoréw rozpinaja cala przestrzen?
a) (3,1,1), (1,0,2), (0,3,2) w R3;
b) (3,1,0,-2), (5,2,2,-1), (1,-1,0,-2), (5,1,1,-3), (=7,-3,1,5), (4,1,-2,-5) w R%;

4 Niech V' C R[z] bedzie podprzestrzenia liniowa skladajaca sie z wielomianéw stopnia < 10 oraz
spelniajacych

f)=f@2)=0.

Znalez¢ uktad wektoréw (tzn wielomianéw) rozpinajacy V.

5 Wykazaé, ze jesli w ciele F zachodzi 1 4+ 1 # 0 to dla dowolnych wektoréw v, w € V' w przestrzeni
liniowej nad F mamy lin(v + w,v — w) = lin(v, w).

6 Dane wektory w R3: aq = (1,1,1), ag = (1,2,3), 81 = (1,—1,1), B2 = (4,1, 2). Opisa¢ réwnaniami
lin(aq, ag) Nlin(B1, B2).

7 Niech W c R* bedzie opisane przez rownania x1 + 22 + x4 = 0 i 3 — x4 = 0. Niech V' bedzie
najmniejsza popdprzestrzenig R* zawierajaca W oraz wektor (1,1, 1,2). Znalezé uklad rozpinajacy V.
Zmalez¢ réwnanie przestrzeni zawierajacej V.

8 Niech V bedzie przestrzenia liniowa, 8 € V oraz ay, a9, ..., ai bedzie ukladem liniowo niezaleznym.
Wykazaé ze 5 € lin(aq, ag, ..., ag) wtedy i tylko wtedy gdy a1, ag,..., ag, 3 jest liniowo zalezny.



