Zadania do rozwigzania przy tablicy 23-24 pazdziernika

1 Dla liczby naturalnej k definiujemy liczbe zespolong zp = cos(%k) +i sin(%k). Dla jakich k£ < 12
istnieje liczba m € N taka, ze 2;* = 217

2 Niech n bedzie liczba naturalna. Udowodni¢ wzor

sinx + sinnx — sin(1 4+ n)x

i in 2 i =
sinx + sin 2x + ... + sinnx 2(1—cosx)

Wskazdwka: Zastapié¢ sin z liczba zespolona i skorzystaé ze wzoru na sume szeregu geometrycznego.
3 Naszkicuj na ptaszczyznie zespolonej zbér
{z€C : Re((z+1+0)H) >0}
4 Rozlozyé wielomian f(z) na iloczyn wielomianéw stopni < 2 o wspdlczynnikach rzeczywistych.
a) f(x) =27 + 8% + 423 + 32
b) flx) =25+ 23 +1

Odp: (2% — 2(:05(%77);1: +1)(2% -2 cos(%ﬂ)aj +1) (2% - 2cos(%7r)x +1)
c) flx)=a°—1

5 Czy wielomian 2* — € Z[x] da sie rozlozy¢ na iloczyn wielomianéw stopnia < 27
6 Czy wielomian 2% — 2 € Z3[x] da sie rozlozyé na iloczyn wielomianéw stopnia < 27

7 Znalezé wszystkie rozwiazania réwnania z* — 83 + 2722 — 382 4+ 26 = 0 wiedzac, ze jednym z
rozwigzan jest xt =141



