Zadania do rozwigzania przy tablicy 18 grudnia
Oznaczenie: M (m x n;K) oznacza zbiér macierzy wymiaru m x n o wyrazach z K.

1 Niech f: K2 — K2, f(x1,22) = (221 — m2, 21 + 223). Czy f jest izomorfizmem? Jedli tak, to znalezé
przeksztatcenie odwrotne.

2 Znalez¢ macierz Y € M (3 x 3;K) taka, ze

3 01 1 01 2 0 2
2Y - {0 4 0|=(0 1 O|+Y-({0 4 O
1 0 2 1 01 200

3 Znalez¢ wszystkie macierze X € M (3 x 3;K) spelniajace réwnanie

2 00 2 00
X-10 2 0]=(0 2 0] -X.
0 0 1 0 0 1
a t 0\"
4 Dla a,t € K, n € Noblicgy¢ |0 a t
0 0 a

5

(i) Wskazaé przeksztalcenia ¢, 1) : R? — R? takie, ze ¢1p # 0, ale ¢ = 0.

(ii) Wskaza¢ macierze kwadratowe 2 x 2 takie, ze AB # 0, ale BA = 0.
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6 Znalez¢ X rozmiaru 2 x 2 spelniajace réwnanie

a,)X2_<3 i) b)X2_<§ 2).

7 Wykazaé, ze jesli przeksztalcenie ¢ : R" — R” spelnia ¢?> = Id, to istnieje baza w ktérej
przeksztalcenie ma macierz

100 ... 0 0 ... 0

1 ... 00 ... 0
oo0o1...0 0 ... O
0 00 1 0 0
0 00 -1 0
oo0oo0o ... 0 0 ... -1

(diagonalna macierz z 1 i —1 na przekatnej).

8 Wykazaé, ze jesli przeksztalcenie ¢ : R> — R? spetnia ¢? = —Id, to w pewnej bazie ma macierz

F )



