JERZY MATCZUK, ARKADIUSZ MECEL

KLASYCZNE STRUKTURY ALGEBRAICZNE I ICH ZASTOSOWANIA



Temat przewodni:

NIEPRZEMIENNE PIERSCIENIE NOETHEROWSKIE

Noncommutative
Noetherian Rings
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© dwustronnie Noetherowski, jesli jest lewo- i prawostronnie noetherowski.
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@ pierscienie przemienne

o

algebra — ciata, pierscienie skonczone, pierscienie ideatéw gtéwnych, wielomiany
przemienne K[xi,...,X,] i ich ilorazy,

o geometria — lokalne noetherowskie, np. K[x, y](.,y)

]

o

teoria liczb — dziedziny Dedekinda (rozktad na ideaty pierwsze), np. Z[/—5]
inne — regularne lokalne, Gorensteina, Cohena—Macaulaya, itd.

@ pierscienie nieprzemienne:

®

]

o

macierze nad pierscieniami noetherowskimi, np. M,(k[x])

algebry Weyla, np. A;(K) = K(x,0 | [0,x] =1)

algebry obwiednie skoficzenie wymiarowych algebr Liego, np. U(sl,)

rozszerzenia Ore typu R[x;,6], np. H = Cly;o]/(y* +1), o(a+ bi) = a — bi,
algebry kwantowe, np. K{(x,y)/(xy — qyx)

szczegblne klasy: Pl (tozsamosci wielomianowe), FBN, niektére algebry grupowe...



Noetherowskie pierscienie przemienne vs nieprzemienne

struktura

przemienne

nieprzemienne

rodzaje ideatéw

maksymalne,  pierwsze,
pbtpierwsze, prymarne

nieprzemienne odmiany,
ideaty jednostronne!

rozktad prymarny

zawsze, jednoznaczny
(dla dowolnego ideatu)

FBN, PI, AS, artinowski
(dwustronnie noether.)

lokalizacja

dowolny zbiér
multiplikatywny

wymaga warunku Ore
utamki Ore'go

pierécien utamkéw

ciato
(dla dziedzin)

pbtproste artinowskie
(potpierwsze pr. Goldie)

rozszerzenia

R-noetherowski

rozszerzenia Orego

skoncz. baza Grobnera

R[x] — tez R[x; 0,0] — kiedy?
wymiar Krulla (skonczony) GK-wymiar, gl.dim
algorytmy I < K[xi, ..., xn], I <9 K(x1,...,Xn)

nieskonczona baza?




Strona internetowa seminarium:

https://mimuw.edu.pl/~amecel/semalg.html.

Przyktadowe tematy z poprzednich lat:

@ Pierwiastki wielomiandéw nad pierScieniami nieprzemiennymi
@ Rozpoznawanie pierscieni macierzy

@ lloczyn tensorowy, algebry centralne proste i grupa Brauera
@ Spektralna teoria graféw

@ Reprezentacje kotczanéw


https://mimuw.edu.pl/~amecel/semalg.html.

Sciezka naukowa — prace prezentowane na seminarium badawczym *Algebra*

(]

Rozpoznawanie pierscieni macierzy

o O zanurzaniu dziedzin w pierécienie z dzieleniem

(]

Podpierscienie generowane przez elementy odwracalne

Produkty wolne w grupach jednosci pierscieni grupowych

(]

Algebry automatowe i algebry ze skonczona baza Grdbnera

Algebraiczne wtasnosci monoidu plaktycznego i algebry plaktycznej

@ Struktura i wtasnoéci monoidéw oraz algebr Hecke-Kiselmana



