EGzAMIN Z ALGEBRY LINIOWEJ, SEMESTR ZIMOWY 2002/2003

CZESC |. ZADANIA

1. (a) Znalez wszystkiez € C spetniajace réwnaniet- + -1 = -1

Z+1 i 3+
, . , .z 1 1
(b) Wyznaczy i narysowa zbior{z € C | TRtz = "z

2. Przedyskutow@ w zalezn&ci od parametréw, b € R, ilo& rozwiaza nastepujacego uktadu rowmna
W przypadku gdy istnieje wigecej niz jedno rozwiazanie, opdiér rozwiaza.

r+2y—2=3
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3. Niechf:R* — R* bedzie symetria wzgledem podprzestrzeni (1, 1,0, 0), (0,0, 1, 1)} wzdtuz pod-
przestrzeniin{(0,1,0,1), (0,0,1,—1)}. ZnaleZ baze podprzestrzefi{(V'), gdzieV = lin{(2,5,—1,4),(1,3,0,4)}

4. Niech A, By, By beda bazami przestrzeR?P oraz f:R? — R3 przeksztatceniem liniowym. Znaléz
macierz prz&ciaM (z‘d)gj z bazyB; do bazyB; wiedzac, ze
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5. W przestrzeni endomorfizéw E(RF) rozwazmy podzbior
X = {f € EndR?) | dimg I'm(f) = 2}.

Uzasadng, ze:
(a) dla dowolnychf, g € X, 1 < dimg I'm(f o g) < 2.
(b) Wskaz& przyktady endomorfizmov, g; € X, i = 1,2, takich zedimg Im(f; 0 g;) =i

CzESC Il. TEORIA
Podaj definicje pierwiastka pierwotnego z jedynki stopnia N
Podaj definicje liniowej niezalezaoi wektorow.
Podaj definicje podprzestrzeni przestrzeni liniowe;.
Podaj definicje rzedu macierzy.

Sformutuj twierdzenie Kroneckera-Capelli.

o g k~ w N oPF

Niech f: V' — W bedzie przeksztatceniem liniowym. Polidim I'm(f) wiedzac, zelimV = n,
dim W = m orazdimker(f) = s.

7. Sformutuj twierdzenie charakteryzujace kiedy macierz jest odwracalna.

Punktacja:

zadania z cZ&i | po 10 punktéw
zadania z cZci Il po 3 p.
Razem 71 p.



