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EGzAMIN Z ALGEBRY LINIOWEJ, SEMESTR ZIMOWY 2001/2002
CzESC |. ZADANIA

(a) Znaletz wszystkie zespolone pierwiastki rownanii= —8i

(b) Wyznaczg i narysowa zbior{z € C | Im(-%;) < 1}

(a) Przedyskutowa w zalezn&ci od parametrow, b € R, iloSt rozwiaza nastepujacego uktadu
rownah. W przypadku gdy istnieje wigecej niz jedno rozwiazanie, aptsarozwiazania.

r+ay+z=0>
ar +y+2z=2b
20 +y+2=2b

rT+ay+z2=0
(b) NiechV, C R? bedzie podprzestrzenia ztozona ze wszystkich rozviigkéadu:{ az +vy +2z =0
20 +y+2z=0

Czy istnieja parametry; , as, az € R takie, zeV,, + V,, + V,, = R3? OdpowiedZ uzasadni
NiechV = lin{(1,2,0,1),(0,1,0,1),(1,0,0,—1)} C R* orazW = lin{(1,0,0,1),(2,1,1,—1)} C
R*.

(a) Znalez wz6r na przeksztatcenie liniowe R* — R* takie, zef (V) = W.

(b) Napis& uktad réowna, ktérego rozwiazaniem jest podprzestri&.

Niechf: R? — R? bedzie przeksztatceniem danym wzorgta, y) = (z + 2y, x — y, x — 2y), oraz

g: R? — R? przeksztatceniem liniowym o macier{yé 9 1 } w bazie standardowej.

(a) Znalek baze Iny oraz baze ker.
(b) Znalez macierzg o f w bazie standardowe;.
(c) Znalez macierzg o f w bazie(1,3), (1,4)

Niechf, g beda endomorfizmami shozenie wymiarowej przestrzeni liniow&]. Wykaza, ze jezeli
f o g jest automorfizmeny’, to f i g sa tez automorfizmanii.

CzeSC Il. TEORIA

Podaj wzor de Moivre'a.

Podaj definicje liniowej niezalezaoi wektorow.
Podaj definicje podprzestrzeni przestrzeni liniowe;.
Podaj definicje rzedu macierzy.

Podaj definicje wyznacznika z macierzy.



6. Sformutuj twierdzenie Kroneckera-Capelli.

7. Niechvy,vs, ..., v, bedzie baza przestrzeni liniowiji 0 # w € V. Wykaz&, ze istniejel <i <n
takie, ze wektoryy, vo, ... v;—1,w, vi+1, ..., v, tWOrza bazg/.

Punktacja:

zadania z cZ&i | po 10 punktéw
zadania z cZ&i Il po 3 p. ostatnie 7p.
Razem 75 p.



