Sprawdzian 3 zestaw A 22 marca 2013

e Kazda odpowiedz TRZEBA starannie uzasadnic.

e Rozwiazanie kazdego zadania TRZEBA napisa¢ na ODDZIELNEJ kartce lub kartkach.
e Na kazdej kartce prosze (CZYTELNIE ) poda¢: imie, nazwisko, numer indeksu osoby
zdajacej, numer grupy ¢wiczeniowej lub nazwisko prowadzacego i numer zadania.
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a) Znajdz takq macierz C, ze macierz C~AC' jest w postaci Jordana.
b) Zbadaj, dla jakich t € R macierze A i By sq podobne.

Zadanie 2 Niech f € L(R* R*) bedzie opisane macierzq
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(a) Znajdz postaé¢ Jordana macierzy A.
(b) Czy jest prawdq, Ze istnieje taka baza B, ze M(f~1)5 = A. Odpowied? uzasadnij.

Zadanie 3 Niech ¢ : R? — R? zadanym wzorem

(a1, T, x3) = (Tx1 — 4a9 + 93, 1201 — Ty — 623, 823) @ niech A = M ()%,

(a) Zbadaj, czy endomorfizm ¢ jest diagonalizowalny? Jesli tak, to podaj przyktad
takiej bazy przestrzeni R, w ktorej ¢ ma macierz diagonalng.

(b) Znajds takq macierz B by B3 = A.

Zadanie 4 Niech Ly = (2,2,2) + lin{(2,3,2)} i niech Ly bedzie prostq w przestrzeni R?
opisang uktadem:
2[L‘1 + Ty —xT3 = 0
21’2 — T3 = -1
a) Znajdz przedstawienie parametryczne prostej Ly .
b) Znajdz rownanie pltaszezyzny m zawierajgcej prostq Lo, do ktdrej Ly jest rdwnolegla.

(T(Ly) CT(m)).

Zadanie 5 Niech A bedzie niepustym zbiorem punktow w potozeniu ogdlnym, zawartym
w przestrzeni afiniczne] H C K™,

a) Niech ¢ € H \ A. Udowodnij, ze zbior AU {q} jest w polozeniu ogdlnym witedy i
tylko wtedy, gdy q & af(A).

b) Niech B = {po, p1,p2, .-, pt} bedzie bazq punktowq przestrzeni afinicznej H.
Udowodnij, ze zbior A mozna uzupetnié do bazy punktowej przestrzeni H punktami z B.



Sprawdzian 3 zestaw B 22 marca 2013

e Kazda odpowiedz TRZEBA starannie uzasadnic.

e Rozwiazanie kazdego zadania TRZEBA napisa¢ na ODDZIELNEJ kartce lub kartkach.
e Na kazdej kartce prosze (CZYTELNIE ) poda¢: imie, nazwisko, numer indeksu osoby
zdajacej, numer grupy ¢wiczeniowej lub nazwisko prowadzacego i numer zadania.

6 6 —6 6 6 —6
Zadanie 1 Niech A=[0 -2 0| 2z2a§B, =10 =2 0
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a) Znajdz takq macierz C, ze macierz C~AC' jest w postaci Jordana.
b) Zbadaj, dla jakich t € R macierze A i By sq podobne.

Zadanie 2 Niech f € L(R* R*) bedzie opisane macierzq

3 8 —2 —2

. -2 -5 1 1
A:M(f)siz 0 0 —2 —1
0 0 1 0

a) Znajdz postaé Jordana macierzy A.
b) Czy jest prawda, ze istnieje taka baza B, ze M(f~1)8 = A. Odpowied? uzasadnij.

Zadanie 3 Niech ¢ : R? — R? zadanym wzorem

d(x1, 9, x3) = (—Tx1 — 12209 — 1523, 41 + T29 + 43, 823) i niech A = M ().

a) Zbadaj, czy endomorfizm ¢ jest diagonalizowalny? Jesli tak, to podaj przyktad takiej
bazy przestrzeni R3, w ktdrej ¢ ma macierz diagonalng.

b) Znajdz takq macierz B by B3 = A.

Zadanie 4 Niech Ly = (2,2,3) + lin{(2,3,2)} i niech Ly bedzie prostq w przestrzeni R?
opisang uktadem:
xl—x2—2x3 = -2
xTry — 41’3 =-5
a) Znajdz przedstawienie parametryczne prostej Ly .
b) Znajdz rownanie pltaszezyzny m zawierajgcej prostq Lo, do ktdrej Ly jest rdwnolegla.

(T(Ly) CT(m)).

Zadanie 5 Niech A bedzie niepustym zbiorem punktow w potozeniu ogdlnym, zawartym
w przestrzeni afiniczne] H C K™,

a) Niech ¢ € H \ A. Udowodnij, ze zbior AU {q} jest w polozeniu ogdlnym wiedy i
tylko wtedy, gdy q & af(A).

b) Niech B = {po, p1,p2, .-, pt} bedzie bazq punktowq przestrzeni afinicznej H.
Udowodnij, ze zbior A mozna uzupetnié do bazy punktowej przestrzeni H punktami z B.



