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Zadanie 1 Niech {R3; ξ; R} b ↪edzie przestrzeni ↪a ortogonaln ↪a,

M(ξ) =

 0 1 1
1 3 2
1 2 0

.

a) Znaleźć baz ↪e ortogonaln ↪a i pó lunormowan ↪a R3.
b) Zbadać, czy istnieje 2-wymiarowe podprzestrzeń V ⊂ R3ca lkowicie

zdegenerowana.

Zadanie 2 Niech A =

 2 0 0
0 3 1
0 1 3

.

Niech ξ : R3 × R3 → R b ↪edzie określone macierz ↪a A.
a) Sprawdź czy ξ jest iloczynem skalarnym.
Niech f : R3 → R3 b ↪edzie określone macierz ↪a A.
b) Znajdź baz ↪e ortonormaln ↪a wzgl ↪edem standardowego iloczynu skalarnego

przestrzeni R3 z lożon ↪a z wektorów w lasnych f.
c) Znajdź baz ↪e ortogonaln ↪a i pó lunormowan ↪a wzgl ↪edem funkcjona lu ξ

przestrzeni R3 z lożon ↪a z wektorów w lasnych f.

Zadanie 3 Niech l1 = [1, 2, 3] + lin {(1, 0, 2)} i l2 = [0, 0, 7] + lin {(0, 1, 3)}
b ↪ed ↪a prostymi w przestrzeni E3.

a) Znajdź odleg lość mi ↪edzy tymi prostymi.
b) Napisz wzór analityczny i macierz symetrii S wzgl ↪edem prostej l2.
c) Opisz obraz l1 w symetrii S.


