
GAt, kolokwium nr 2, 2L.O4.2OO4, Temat B

Kazde zad'anie powinno być rozwiązane na oddzielnej kartce. Na kazdej kartce powinno
być: imię i nazwisko osoby zdającej orazjej numer indeksu' numer grupy ćwiczeniowej do
ktÓrej osoba zdająca uczęszcz\ numer rozwląZywanego zadanIa oraz litera tematu.

1. Niech lt ' R3 _) 11s będzie symetrią względem H : 2rt _ 2rz * rs_ 4 wzdluz
L _ (1 ,  i '  0) -+ l in(( l .1 ,1)) ,  n iech , fz  '  R3 -+ R3 będz ie  przesun ięc iem o wektor  (3 ,5 ,4)  i
niech ,fg 'R3 + R3 będzie jednokladnością o środku (5'5,5) i skali 2.
a )  Zna leźc  f  , ( (1 '  0 '  3 ) ) .
b) Znaleźć parametryzację przestrzeni g (fuI), gdzie g _ fs " fz oTaZ /U jest pł'aszczyzną
opisaną rÓwnaniem 11 _ rz * Zg : 5.

2.  } ' I i ech  Ą  -  i (^o '  t ,  1 ) ,  (1 ,0 ,3 ) ,  (0 ,  1 ,0 )}  ,  B  :  { (o ,  o ,  1 ) ,  (0 ,  1 ,  1 ) ,  (1 ,  1 ,  1 )} .
a) Niech / e (n3)- będzie funkcjonaiem mającym w bazie dualnej d.o;t wspÓłrzędne 2,3.1.
Znaleźc wzÓr na 7h t znaIeźć wspÓłrzędne funkcjonału lll w bazie dualnei d'o B.

b) Niech cp :

Dla jakich r

R3 + R3 będzie takim przekszta}ceniem liniowym , ze fuI (ę)ź, :

e R funkcjonał ł,((" ' . ,  x2,T3)) : rr1* rz * xg nalezy do

3. Niech vV C R+ będzie podprzest,rzenią opisaną rÓwnaniem 2,, + 2rz _ rs * x4 :0 oraz
n i e ch  a  -  ( 0 ,  1 ,  1 ,  1 ) .
a) !V R4 ze standardowym iloczynem skalarnym znaleźc bazę ortonorntalną przestrzeni
W , bazę ortonornrainą przestrzeni W L araz znaleźc rzuty prostopadle wektora a na W i

- - - l

naVV- .
b )  N iech  (  ( " l . , T2 ,x3 ,xą) , ( , y , , a z ,as , , ' yą )  ż :  x l a : ' *xs , l J s* rąaą .  Czy  ś , ,  >  j e s t  i I oczynem
skalarnym na przestrzeni Ra? Cry <, > lpy jest iloczynem skalarnym na przestrzentlV?
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1 .  N i e ch  po  :  ( 0 .  1 . 3 ) .  p t :  ( 1 , 1 .2 ) ,  p z :  ( 1 ,3 ,0 ) ,  q
zzrdany jest standardowy tloczyn skalarny.
a) Znaleźc odległość punktu q od af(po' pl) . znaleźć
oTaz znaleźĆ pole trojkąta conv(pg, Pr, Pz).
b) Dla jakich ,  c R, cz lvorościan conv(po, p' . ,  P2, Wt) .u najmniejszą objętość?

5 .  N i e ch  P :  ( ' y l ) . . . ) y . )  e  R ' ,  n i e ch  L  - (b1 ;  , b , . ) - r l i n ( (o l ,  , ,&n ) )  będz i e  p ro s tą  w
R" i  n iech TL,. . . ,Tk będzie c iągiem k l tczb rzeczywistych dodatnich, gdzie 1 ( k ś n. \,V
R" dany jest standardowy tJoczyn skaiarny.
a) \YykazaĆ, ze rzutem prostopadłym punktu p na prosta I jest punkt q - (,,,..., Zn),
gdzie Zi: bi  * ca; d1a t,  -  L,. . . , ' f t  oraz .  - Ę1ff i#
b) !V;,.kazać. ze spośrÓd wszystkich /c-r,vymiarowych rÓwnoległościanow R(poi at , . . . , at)
-uv R' takich'  ze ||cł;]| - r;  c l lzr i ,  -  1. ' . . . ,  ,{ '  n ir j , ,v iekszą ,ł-. ,v-vmiarowa objętoś, t,r  maje1 te.
w kttirvr:l i rł, | ł j t1lir łvszr.stkich i ź j. oblit;z]' 'ć |ę nirj lvieksza ob.jetośr:.

-  (0 ,  1 ,  -2 ) ,  , r i ) t :  f t 2 ,T , J t ) .  !V  R3

odległość punktu q od uf(po, Pr, Pz)


