
K o l o k w i u m nr 2 z G A L - u w semestrze l e t n i m 2003/04 

1. Niecli / i : - f R^ b^dzie symetri^ wzgl^em H : 2xi + — 2xo^ — 3 
wzdiuz L — (1, 0,1) + Un{{l, 1,1)), niech /2 : R^ —> R^ bedzie przesunieciem 
0 wektor (5,6,7) i niech /s : R^ -> R^ bedzie jednokladnoscia o srodku 
(6,6,6) i skali 2. 

.a) Znalezc A((1,3,0)). 
b) Znalezc parametryzacj^ przestrzeni g{M), gdzie g = Uo oraz M jest 
piaszczyzn^ opisana rownaniem Xi — X2 + xs — 5. 

2. Niecli A = {(1,0,1), (1,2,0), (0,1, 0)},^S - {(1,1,1), (0,1,1), (0,0,1)}.. 
a) Niecli ip G (R^)* b^z ie fnnkcjonalem maj^cym w bazie dualnej do A 
wsp.61rz§dne 1,2,3. Znalezc wzor na i/j-i znalezc wspolrz^ne funkcjonalu w 
bazie dualnej do,>B. • ' 
b) Niech : R^ —̂  R^ b^z i e takim przeksztalceniem liniowym, ze M{cp)'^~ 
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2 1 1 . Dla jakich r G R funkcjonai ipr{{xx'fX2^ xs)) =^ xi + X2 + rx^ 
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nalezy do iin(^*) ? 

3. Niech W C R^ b^zie podprzestrzenia opisana rownaniem xi - X2 + 2xs + 
2a;4 — 0 oraz niech a—(1,1., 1, 0). , ' 
a) yV R^ ze standardowym iloczynem-'skalarnym znalezc bg,ze ortbnormalna 
przestrzeni baz.^ ortonormaliia przestrzeni W-^ oraz znalezc rzuty prostopadle 
wektor a a na 1^ i na W^, 
b) Niech < (a;i, 2:2,0:3,2:4), (yi, 1/2, ys, ^ 4 ) ^2^2 + 2:31/3 + 2:^4^4. Gzy < , > 
jest iloczynem skalarnym na przestrzeni R^? Gzy < , > | V F jest iloczynem • 
skalarnym na przestrzeni W? 

4. Niech Po - (1.2^0)f p i - .(1,1,1), P2 = (0,1,2), q= (1,1,2), wt -
(4,t,t^). W R^ zadany jest standardowy iloczyn skalarny. 
a) Znalezc odlegiosc punktu q od af(po,Pi), znalezc odleglosc punktu q od 
a£(po, p i , P2) oraz znalezc pole trojkata conv(po, P i , P2) . 
b) Dla jakich t G R czworoscian conv(po, P i , P2 , wt) ma najmniejsz^ obj^tosc? 

5. Niech p = ( y i , . . . , y^) & R"") i^iech L ( & i , . . . , 6̂ ) + Un{{ai,..., a^)) 
bedzie prosta w R ^ i niech r i , . . • bedzie ciagiem A;diczb rzeczywistych 
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dodatnicli, gdzie 1 <k < n. W dany jest standardowy iloczyn skalarny. 
a) WykazaCj ze rzntem prostopadiym pnnktn p na prosta^ L jest pnnkt q = 

(^1,..., ̂ n); gdzie Zi = bi + cai dla i = l,.^.,n oraz c = ^^^J^g^ ' ' 
b) Wykazac, ze sposrod wszystkich fc-wymiarowycli r6wnolegloscian6w 
i?(po; O i l , . . . , ak) w R ^ takioh., ze \\ai\\ dla i = 1, / , . , A; najwi^ksza 
fc-wymiarowa obj^tosc / i / , maja te, w ktorycli- a-i ± aj dla wszystkich i ^ 
Obliczyc t§ najwi§ksza obj^tosc. • . • 


