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GAL, Kolokwium, Temat B

Zadanie L

la  - r  -11  [ r  t  r lt '^ t t " " l
N iech A _  |2  0  -2| 'B l_  

|0  2  2|  i  n iech  ę:  R '3  -+ R '3  będz ie  tak im endomor f i zmem,
L-2 3 5.1 L0 0 3l

ź:e |vI(ę)ii - Ą.

(a) Dla jakich ć c ]R macierz A jest podobna do B,. Znaleźć ivartości wlasne i bazy przestrzeni

wtasnych endomorfizmu g.

(b) Zbadać czy macietz 4 jest cliagonalizowalua nad ]R. Jeśli tak. to lvyznaczyć macierz odlvra.

calną P c lV13"3(R.) taką, że P_'JP jest diagonalna.

(c) Zaaleźć lvartość tvlasne i baz.v" przestrzeni w}asnych endomorfiznru p-l.

Zadanie 2

[ i  0 0 1 l  [0 -r  0 0 l
In  I  0  l l  i  L  I  I  ' )  0  0 lNiech.4-lr;1, l  iB: l;  :z :r i l
Lo o o i,l [-z -z -1 o]

(o) ZnaLeźc macierz .Jorc latta podobną clo .4.

(b) Cry macierz B jest poclobna do A?

( . )  Crymac ierz  83 jes t  podobna c lo  . .1?

Zadan ie  3
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N iech  I /  :  a f ( ( l ,  0 '  2 ) '  ( 2 '  0 .  1 ) '  ( _  t '  - I '  2 ) '  ( l '  l ' 4 ) )  i  I '  :  ( 2 .  1 .  l )  ł  l ( a . o '  - l ) .

(a) Znaleźć ultlad rÓlvnaó opisrrjący ff.

(b) Zlaleźć część tvspÓlną II a L" przestrzeni afinicznej H i prostej I" d]a o - _3'

(c) Dia jaliich lvartości parametlu a C R' prosta tr' jest rÓrr'nolegla do ff? Dla każdego takiego

a zaaIe'źć ccirvnanie płaszczyztty P rÓwnoleglej do I{ i zarr.ierającej prostą I".

Zadanie 4

Niech l c }1"-"(R') będzie nracierzą rzędu 1 taką, ze A ma. niezerolva lvartość tvłasną.

(a) Wykazać, ze ,{ jest diagonal,izowalna.

(b) \Vykazać. że jeśli AB _ BJ, to endomorfizm ry' : lR'" -+ R'" taki, że '}1(/')!i : B, ma lvektor

lv I as n_r'.

(c) \\.-vkazać, że jeśli l'jest takie jak w (b)' a n jest parzyste. to {' -o co najmhiej dwa liliolvo

niezaleźne lvelttorv lv lasne'


