
GAL. Potok 2. EGZATVIN i2.06.2001. Temat B

będzie endomorfi'zmem, ktÓry w bazie standardowej ma macierz A =

a) ZnaJeźć wartości własne i bazy przestrzeni wlasnych endomorfizmu ę.
G ?| ł)

b) Znaleźć macierz Jordarra podobna do macierzy A.

c) Dla jakich wartości pararnetru t ę R macierz B = l)fi00
20
02
ź0

jest podobna do A?

2. !V R3 zadany jest standardowy iioczyn skalarny.

a) Zna\eźć przekztałcenie afiniczne f . R, + E3 będace symetria prostopadłą względem płaszczyzny

r r  *  xz  *  l rg  :  1 .

b ) Z n a I e ź ć n a k r z y w e j P _ { ( g ' , s 2 , s )  | s e ł } p u n k t | e ż ą c y n a j b l i ż e j p ł ' a s z c z y z n Y x t * 6 t 2 _ x g = _ 4 .
c) Dla jakich wartości parametru t C R przekształcenie ę : R3 + E3 zadane wzorem

ę ( ( g t , T 2 , x 3 ) )  =  ł  ( 2 r 1  + t x 2 * 2 t 3 ,  _ x 1 ł 2 z 2  ł 2 x 3 , 2 x 1  * 2 x 2  _  r g )

(i) jest izomecria? (ii) zachowuje objetość 3-wymiarowych rownoleglościanow? (iii) zachovruje orientację?

3. Niech X,Y,, Z będa hiperpowierchniami w .B3 zadanyrri rownaniami:

X  :  3 r i  * 5 t ? , + , 3 * 6 c 1  x z * 1 x 2 x 3 * 4 x 2 * 4 ą + 8 = 0 ,
y . t  :  r ?  _  TZ  + ( t  +3)Ą  _2xz -2  = 0 ,
Z  ,  x i+z r i - r ' 3+1=0.
a) ZnaLeźć cyp afi.niczny hiperpowierzchni X.

b) Dla ja}iich wartości parametru t C R hiperpowierchnie X i y.L sa afinicznie izomorfi'czne?

c) Dla jakich w.artcści parametru t C .R hiperpowierchnie Z i Yt sa izometr.'-czne?

4. Niech 7 bedzie skoriczenie wymiarolvą przestrzenią iiniową nad ^R z |Ioczynem skalarnym

< '  ):V. xV. -+.B. Niech ?:\,  _>V będzie pnekształceniem i in iowy-nr spełniajacym warunek

Yą , cęV .  <p(a )  , p>  =(G ,ę (p )> .
a) W''"kaz ać, ze jeśli 71 ,^|z C V są wektorami wlasnymi endomorfizmu ę odpow.iadajacymi roznym watościom

w}asnym, to 7r,7: SQ prostopadłe.

b) \\-ykazać, zejeśli'.{ = {ar,...,Q,ti jest baza ortonormalna przestrzeni eukiidesowej (7, < , >), to macierz
pt (ę)i jest s;*metryczna.

c) Wykazać, ze jeśli G : V

t o  G  o  ę  :  9 -  o  G .

-> V' jest izomorfizmem zadanym warunkiem:

G(a) _ 19 + VBę v t@) __< a, p >


