Egzamin z mikroekonomii

4 luty 2011

1. Obliczy¢ niejawng funkcje uzytecznosci, funkcje wydatkéw i odwzorowania
popytu zwykte i Hicksa dla konsumenta o funkcji uzytecznosci
u(ry, x9) = (2§ + 2% + 2011)°, gdzie a > 1,b > 0.
(Uwagall!)

2. Firma ”Czysta gmina” ma funkcje produkeji f(z1, z2) speliajaca standartowe
zatozenia modelu producenta. Od roku 2009 moze ona $wiadczy¢ ustugi w ramach
podpisanej umowy, w ktorej wielkos¢ produkeji w kazdym roku to ustalone .

a) Jakie wlasnosci ma funkcja c(-, g)?

b) W roku 2009, przy cenach czynnikéw (1, 2), koszt byt réwny 10, a w roku 2010,
przy cenach czynnikéw (2,1), koszt byl réwny 20. Obecnie ceny obu czynnikow sa
réwne 1.

Oszacowaé z géry i dotu obecny koszt produkeji (korzystajac z a).

3. Dla firmy o funkeji produkeji f(z1,20) = /23 + 23 zbadaé¢ przychody skali,
obliczy¢ funkcje zysku i kosztow oraz uogélnione odwzorowanie podazy i odwzorowanie
warunkowego popytu na czynniki produkc;ji.

4. Firma ma dwie fabryki o jednakowej funkcji produkecji f i ceny czynnikéow w
obu lokalizacjach sa jednakowe.

Udowodni¢, ze jesli f jest scisle wklesta, to firma podzieli produkcje po réwno, a
jesli Scisle wypukta, to cata produkcja bedzie w jednej fabryce.

Co mozemy pokazaé, jesli zamiast wypuktosci/wklestosci dysponujemy jedynie
informacja o przychodach skali (malejace, rosnace lub state)?

5. Rynek mieszkaniowy byt dotychczas dotowany przez panstwo, ktére doptacato
do zakupu pierwszego mieszkania, dzieki czemu funkcja popytu rynkowego wynosita
D(p) = (1010 — 10p)*.

W tym okresie powstato 1000 firm deweloperskich, kazda z nich ma funkcje kosztéw
dtugookresowych c(y) = y*> — y + 1. a) Czy rynek byl w réwnowadze dtugookresowe;
w tej sytuacji? Jaka byla cena i wielko$¢ produkce;ji.

b) Obecnie panstwo przestalo mieszaé¢ sie do gospodarki i nie dotuje zakupu
pierwszego mieszkania, co zmienia funkcje popytu rynkowego na D'(p) = (1000 —
10p)*.

Poniewaz proces budowy domu trwa co najmniej rok, w tym okresie juz rozpoczete
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inwestycje trzeba dokonczy¢, a wiec wielkos¢ produkcji jest ustalona.
Ponadto, poniewaz firmy podpisaty dwuletnie umowy na dzierzawe kapitatu, funkcja
kosztoéw zmienia sie w drugim roku na krétkookresowa c*(y) = (y — 1) +9y? —y + 1.
Proces upadtosci firmy trwa trzy lata (w ostatnim roku mozemy produkowaé juz ze
zwykta funkcja kosztéw), podobnie proces powstawania nowej firmy.
Co sie bedzie dziato — jakie beda ceny, wielko$¢ produkcji i wielkosci zysku producentow.
(i) w pierwszym roku
(il) w drugim roku
(iii) w trzecim roku
(iv) i pézniej.
Jak to si¢ ma do dtugosci okreséw rozwazanych w analizie r6wnowagi czastkowe;j.

6. Firmy z zadania 5 przejat monopolista, ktory zamknat czes¢ z nich. Teraz dziata
jako jedna firma majaca 10 fabryk o funkcjach kosztéw kazdej z nich c(y) = y*> —y+1.

a) Jak podzieli produkcje pomiedzy fabryki?

b) Jaka bedzie cena i taczna wielkosé produkeji przy funkcji popytu rynkowego
D(p) = (1000 — 10p)*.

7. Stosunek Benka do ryzyka wyraza sie funkcja von Neumanna-Morgensterna o
funkeji uzytecznoscei na mozliwych wynikach u(x) = \/x + 2011.

Jego rozsypujaca sie chatka jest warta 10000 zt, a dziatka, na ktoérej stoi rowniez
10000. Benek ma jeszcze 200 zt gotowki.

Prawdopodobienstwo pozaru, ktéry zniszczy chatke, Benek szacuje na ﬁ.

a) Jaki jest stosunek Benka do ryzyka? Za jaka maksymalng kwote Benek wykupi
petne ubezpieczenie, jesli na rynku bytyby tylko petne ubezpieczenia?

b) Za ile minimalnie sprzeda takie ubezpieczenie neutralny wobec ryzyka ubezpieczyciel,
ktory tak samo ocenia ryzyko?

c) Zaltézmy teraz, ze ubezpieczyciel zawsze pobiera marze, wskutek czego cena
ubezpieczenia p jest pomiedzy warto$ciami obliczonymi w punktach b i a.

Na rynku sg jednak dowolne ubezpieczania — mozna ubezpieczy¢ sie od czesci
e € [0,1] ryzyka (ptacac € - p otrzymamy w razie szkody ¢- jej wartosé.

Czy Benek wybierze ¢ < 1 (odpowiedz mozna uzasadni¢ bez obliczen)? Wyliczy¢
ten €.

8. Na dwuosobowa impreze sktadkows Jacek przyniést 2 piwa i 2 karpatki, a
Agata 4 karpatki i 1 piwo.

Agata nie lubi popija¢ stodyczy piwem, a Jacek nie lubi stodyczy na sucho ani piwa
bez zakaski, co odzwierciedlaja funkcje uzytecznosci konsumpcji dwoch rozpatrywanych
przez nas débr
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u?(k,p) = max(%, p) (uwagalll) i

u’ (k,p) =k - p.

a) Narysowaé¢ prostokat Egdewortha. Zaznaczyé na nim alokacje indywidualnie
racjonalne.

b) Zaznaczy¢ rowniez alokacje optymalne w sensie Pareto.
Czy w alokacji optymalnej w sensie Pareto Agata moze konsumowac niezerowe ilosci
obu doébr?

¢) Czy mozna co$ powiedzieé o istnieniu réwnowagi Walrasa korzystajac z twierdzenia
o istnieniu takiej rownowagi?

Prosze wybra¢ 4 z zadan 1-6.
Zadania 7 i 8 sg dodatkowe.
Czas pracy 3h.
Zycze powodzenia
Agnieszka Wiszniewska-Matyszkiel



