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. Zmienne X1, X,,... sq niezalezne i maja rozktad N(0,1). Czy ciag
zmiennych losowych Y, := nmin(|X3],...,|X,|) jest zbiezny wedlug
rozktadu? Jesli tak, to do jakiej granicy?

. Zmienne Xy, Xs,... sa niezalezne i maja rozktad Poissona o sredniej
2. Niech S =0, S, = X1+ ...+ X, dlan = 1,2,.... Okredlmy
T:=inf{n > 1: S, = S,,_1} Oblicz ES..

. Zaltozmy, ze (M,,F,)5, jest martyngatem takim, ze My, = 0 oraz
|M,, — M,,_1| =1 p.n.

a) Udowodnij, ze (M? — n, F,) jest martyngatem;

b) Oblicz E7 dla 7 := inf{n: |M,| = 10}.

. a) Zmienna losowa X ma funkcje charakterystyczna ¢. Udowodnij, ze

dla dowolnej liczby rzeczywistej u
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b) Udowodnij, ze rozktad X jest bezatomowy (tzn. P(X = ¢) = 0 dla
wszystkich ¢) wtedy i tylko wtedy gdy
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. Zmienne X1, X5, ... sg niezalezne o jednakowym rozktadzie takim, ze

EX; = 0, EX? = ¢2. Udowodnij, ze dla dowolnej funkcji f : R — R
rozniczkowalnej w 0

ﬁ(f(%) - f(0)> — N(O,Jg(f'(O))g) wedtug rozkladu,
adzic jak zwykle S, = X1 + Xo + ... + X,,.

. Dwuwymiarowy wektor losowy (X7, X5) ma taczny rozktad gaussowski
ze $rednig a = (aq, as) 1 macierza kowariancji C' = (c¢;5)1<ij<2. Oblicz
E(X;|X3). (Wsk. Znalez¢ (o ile istnieje) takie p, ze Cov(Xo—p Xy, X1) =
0).



