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1. Zalézmy, ze X,, — X wedlug rozkladu, zas Y,, — ¢ wedlug rozkladu,
gdzie c jest stala. Udowodnij, ze X,,Y,, zbiega wedlug rozkladu do cX.

2. Zmienna losowa X ma funkcje charakterystyczna ¢. Udowodnij, ze dla
dowolnej liczby rzeczywistej u

P(X =u) = lim L /a e "p(t)dt.
a—o0 2a J—q
3. Zmienne losowe N, X1, X5, ... sa niezalezne przy czym N ma rozktad
Poissona z parametrem A, a wszystkie X; maja jednakowy rozktad
jednostajny na [—1,1]. ZnajdZ funkcje charakterystyczna zmiennej
S =N, X; (przyjmujemy, ze S = 0 gdy N = 0).

4. Zmienne X, Xs,... sa niezalezne i maja jednakowy rozklad taki, ze
EX; =0,EX? = 1. Dany jest ciag a, spemiajacy warunek

n
lim s ' max |a| = zie s, = 2.
Jim s, ma> lax| = 0, gdzie s, l;ak

>t @ Xg

Sn

Wykaz, ze
— N(0,1) wedhug rozktadu.
5. Dane sa dwa martyngalty X,, i Y,, wzgledem ustalonej filtracji JF,, oraz

moment zatrzymania 7 taki, ze X, = Y,. Udowodnij, ze zmienne 7,
dane wzorem

Z,=Y,dlan>r7oraz Z, =X, dlan <7
tez sa martyngalem.

6. Wykaz, ze dla dowolnego martyngalu X,, takiego, ze EX? < oo dla
n=1,2,... zachodzi wzor

EX?=EX;+ > E(Xp— X;1)™

k=1

Wszystkie zadania beda oceniane w skali 0-10



