Kartkéwka 3
gr.1, 21 grudnia 2016

1. Dany jest ciag zmiennych losowych (X;,)n>0 0 wartoéciach catkowitych
taki, ze Xo = 3, | X, — Xp—1| < 1, limsup,,_,o |Xn| = oo p.n. oraz
(X2 — %n) jest martyngalem wzgledem pewnej filtracji. Niech 7 =
inf{n: |X,| = 7}, oblicz Er.

2. Zmienne X1, Xo,... s niezalezne oraz maja rozkltad jednostajny na
przedziale [0, 2]. Niech S,, = X1+ Xao+...4+X,,. Znajdz wszystkie liczby
a takie, ze eSntan
przez (Xp).

jest nadmartyngatem wzgledem filtracji generowanej

Kartkéwka 3
gr.2, 21 grudnia 2016

1. Dany jest ciag zmiennych losowych (X;,)n>0 0 wartoéciach catkowitych
taki, ze Xg = —1, | X,, — Xp—1] < 1, limsup,,_,, |X»| = 0o p.n. oraz
(X2 — %n) jest martyngatem wzgledem pewnej filtracji. Niech 7 =
inf{n:|X,| = 8}, oblicz E7.

2. Zmienne X1, Xo,... sg niezalezne oraz majg rozkltad jednostajny na
przedziale [0, 5]. Niech S,, = X1+ Xo+...+X,,. Znajdz wszystkie liczby
a takie, ze €97~ jest podmartyngatem wzgledem filtracji generowanej
przez (X).



Kartkéwka 3
gr.3, 21 grudnia 2016

1. Niech 7 bedzie momentem zatrzymania wzgledem filtracji (F,)5 .
Wykaz, ze jesli A € F,, to dla dowolnego momentu zatrzymania o
wzgledem tej samej filtracji AN {r <o} € F,.

2. Zmienne X7, Xo, ... sa niezalezne oraz P(X; = 1) =P(X; = —-1) = %,
P(X; =0) = 2. Niech S, = X1 + Xo + ... + X,, oraz

7 =inf{n > 1: |S, + 5| = 10}.

Znajdz rozktad S;.

Kartkéwka 3
gr.4, 21 grudnia 2016

1. Niech o bedzie momentem zatrzymania wzgledem filtracji (F,)5%,.
Wykaz, ze jesli A € F,, to dla dowolnego momentu zatrzymania 7
wzgledem tej samej filtracji AN{oc < 7} € F;.

2. Zmienne X1, Xy, ... sa niezalezne oraz P(X; = 1) = P(X; = —1) = %,
P(X;=0)= % Niech S, = X1+ X9 + ...+ X,, oraz

T =inf{n > 1: |5, — 3| =T}

Zmajdz rozktad S;.



