Kartkowka 3
gr.1, 12 stycznia 2009

. Niech S,, = > %Xk, gdzie X7, Xy, ... sa niezaleznymi zmiennymi o roz-
ktadzie jednostajnym na [—2,2].

a) Znajdz ciag (a,) taki, ze S? — a, jest martyngalem wzgledem filtracji
generowanej przez ciag (X,).

b) Czy ten martyngal jest zbiezny prawie na pewno?

. Niech X, bedzie symetrycznym btadzeniem po prostej. Wykaz, ze X,,;mod 4
jest tancuchem Markowa i znajdZ macierz przejscia dla tego tancucha.
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. Niech X, bedzie symetrycznym btadzeniem po prostej. Wykaz, ze X,,;mod 3
jest tancuchem Markowa i znajdZ macierz przejscia dla tego tancucha.

. Niech S, = 7, k732X, gdzie X1, X5, ... sa niezaleznymi zmiennymi o
rozkladzie jednostajnym na [—1,1].

a) Znajdz ciag (a,) taki, ze S? — a, jest martyngalem wzgledem filtracji
generowanej przez ciag (X,).

b) Czy ten martyngal jest zbiezny prawie na pewno?
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. Niech S,, = X1 +...+ X, gdzie X; sa niezaleznymi zmiennymi o rozktadzie
wyktadniczym z parametrem 1.

a) Znajdz takie A > 0, ze A"e%"/2 jest martyngatem wzgledem filtracji ge-
nerowanej przez ciag (X,).

b) Czy ten martyngal jest zbiezny prawie na pewno? A w L1?

. (Xp) jest jednorodnym tancuchem Markowa o wartosciach catkowitych.
Ktoére z nastepujacych ciagéw musza by¢ tanicuchami Markowa (X?2), (X, 12),
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. (X,) jest jednorodnym tancuchem Markowa o wartosciach catkowitych.
Ktoére z nastepujacych ciagéw musza by¢ tancuchami Markowa (X3), (Xa,),
(X3)s (Xnta)?

. Niech S,, = X1 +...+ X, gdzie X; sa niezaleznymi zmiennymi o rozktadzie
wyktadniczym z parametrem 1.

a) Znajdz takie A > 0, ze A"e%"/3 jest martyngatem wzgledem filtracji ge-
nerowanej przez ciag (X,).

b) Czy ten martyngal jest zbiezny prawie na pewno? A w L'?



