Kartkéowka 2
gr.1, 11 stycznia 2012

1. Zatézmy, ze X, Xo, ... sa niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozkta-
dzie jednostajnym na przedziale [0, a|. Wyznacz wszystkie liczby a > 0
takie, ze ciag R, = X3 X5 -+ - X3 jest nadmartyngatem wzgledem filtra-
cji generowanej przez X,. Czy ten nadmartyngal jest zbiezny wedtug
rozktadu?

2. Dany jest cigg zmiennych losowych X,, o wartos$ciach catkowitych taki,
ze Xo =2, |X,, — X,,_1| <1, limsup,,_, | X,| = 0o p.n. oraz (X2 — in)
jest martyngatem wzgledem pewnej filtracji. Niech 7 = inf{n:|X,| =
5}, oblicz E7.

Kartkéowka 2
gr.2, 11 stycznia 2012

1. Dany jest ciag zmiennych losowych X, o wartosciach catkowitych taki,
ze Xo = —1, | X, —X,1| < 1, limsup, ., | X,| = oo p.n. oraz (X2—1n)
jest martyngatem wzgledem pewnej filtracji. Niech 7 = inf{n:|X,| =

7}, oblicz E7.

2. Zalozmy, ze X1, Xo, ... sg niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozkta-
dzie jednostajnym na przedziale [a, 2a]. Wyznacz wszystkie liczby a > 0
takie, ze ciag R, = X?--- X2 jest nadmartyngalem wzgledem filtracji
generowanej przez X,. Czy ten nadmartyngal jest zbiezny wedtug roz-
ktadu?



