Kartkéowka 2
gr.1, 14 grudnia 2008

. Wykaz, ze jesli 7 jest momentem zatrzymania wzgledem (F,),>o oraz
f:N — N spelia f(n) > n dla wszystkich n, to f(7) jest momentem
zatrzymania wzgledem tej samej filtracji.

. (M, Fy)n>0 jest martyngatem takim, ze My = 0, M,,,1—M,, € {0,1,—1}
pn. oraz (5M?2 — n, F,)nso jest martyngatem. Oblicz Et dla 7 =
inf{n: |M,| = 6}.

Kartkowka 2
gr.2, 14 grudnia 2008

. (M, Fy)n>0 jest martyngatem takim, ze My = 0, M,,,1—M,, € {0,1,—1}
pn. oraz (4M? — n,F,)nso jest martyngatem. Oblicz Et dla 7 =
inf{n: |M,| = 4}.

. Wykaz, ze jesli 7 jest momentem zatrzymania wzgledem (F,,),>o oraz
f:N — N spehia f(n) > n dla wszystkich n, to f(7) jest momentem
zatrzymania wzgledem tej samej filtracji.

Kartkéowka 2
gr.3, 14 grudnia 2008

. Zmienne X; sa niezalezne, P(X; = 1) = P(X; = —-1) = 1/4, P(X; =
0) =1/2. Niech S, = X1 + ...+ X,,, Fr, = (X1, ..., X,).

a) Znajdz a takie, ze (S? — an, F,) jest martyngatem.

b) Oblicz E7 dla 7 = inf{n:|S,| = 4}.

. (M, Fr)n>o jest martyngatem takim, ze EM? < oo. Dla jakich a, b, c,
ciag (aM? + DM, + ¢, F,,)n>0 musi by¢ podmartyngatem, a dla jakich
martyngatem?

Kartkowka 2
gr.4, 14 grudnia 2008

. (M, Fr)n>o jest martyngatem takim, ze EM? < oo. Dla jakich a, b, c,
ciag (aM? + bM,, + ¢, Fy)n>0 musi by¢ martyngatem, a dla jakich nad-
martyngatem?

. Zmienne X; sg niezalezne, P(X; = 1) = P(X; = —1) = 1/6, P(X; =
0) =2/3. Niech S,, = X1 + ...+ X, Fr, = (X1, ..., X,).

a) Znajdz a takie, ze (S2 — an,F,) jest martyngatem.

b) Oblicz Et dla 7 = inf{n:|S,| = 5}.



