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1. Klase sktadajaca si¢ z 15 chlopcéw i 15 dziewczynek pogrupowano losowo
w 15 par. Niech N oznacza liczbe par skladajacych sie z jednego chlopca
i jednej dziewczynki. Znajdz warto$¢ oczekiwana i wariancje zmiennej N.

2. Zmienne X i Y sa niezalezne i maja rozklad Poissona z parametrem A.
Oblicz E(X 4+ Y|X), E(X + Y)?|X) oraz E(X|X +Y).

3. Dany jest ciag niezaleznych zmiennych losowych Xi, X5,... o jednako-
wym rozkladzie jednostajnym na przedziale [1,2]. Udowodnij, ze ciag
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jest zbiezny prawie na pewno i znajdz jego granice.
4. 7 talii 52 kartowej wylosowano 13 kart. Jaka jest szansa, ze wéréd wyloso-
wanych kart
a) sa reprezentowane wszystkie 13 wartosci,
jest wiecej kart czarnych niz czerwonych,

b)
c) sa po 4 karty w pewnych trzech kolorach i jedna w pozostalym,
d) brakuje karty w conajmniej jednym z czterech koloréw?

5. Zmienne X iY sa niezalezne o rozkladzie wykladniczym z parametrem 2.
Znajdz rozklady zmiennych losowych max(X,Y)i X —Y.

6. Niech X;, Xs,... beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o jednakowym
rozkladzie takimi, ze E|X;| < oo. Udowodnij, ze %maxlgign | X P
gdy n — oo.

7. Zmienne losowe X, Y, Z sa niezalezne o rozktadzie N'(0,1). Dla jakich ¢t € R
F(t) = B 22 oy
Oblicz f(¢).

8. Wykaz, ze dla dowolnych rzeczywistych zmiennych losowych X,,, X i1Y,,,Y
oraz funkcji ciaglej f : R? — R, jedli X, EXiv, 2vto (X0, Yn) LA
f(X,Y).

9. Rzucamy nieskonczenie wiele razy moneta, prawdopodobienstwo wyrzu-
cenia orta w pojedynczej prébie wynosi p. Niech A,, oznacza zdarzenie, ze
w pierwszych n rzutach byto tyle samo orléw co reszek. Wykaz, ze
a) P(limsupA,) =0 dla p # %;
b) P(limsupA,) =1dlap = 3.
Wszystkie zadania beda oceniane w skali 0-10, do otrzymania oceny bardzo
dobrej wystarczy poprawne rozwiazanie 7 zadan.



