1.

3*

3*

Kartkéwka 3
gr.I, 9 maja 2006

Proces M = (M;);>o ma ciagte trajektorie My = 0 oraz lim sup,_, ., M; =
co. Ponadto (exp(M;—t%), Fi)io jest martyngatem. Oblicz E exp(—72),
gdzie 7 :=inf{t > 0: M; = 2}.

N i N sg niezaleznymi procesami Poissona z intensywnoécia 2 oraz
F = o(ND : s < t,i = 1,2). Czy istnieja takie a,b, ze (N —
at)(Nt(Q) — bt), F;) jest martyngatem?

[Welo
. . NtOl
Wienera, a N procesem Poissona z parametrem 1.)

Dla jakich a € R istnieje p.n. granica lim,, .. (W jest procesem
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. N i N® sg niezaleznymi procesami Poissona z intensywnoécia 5 oraz

Fi = o(N9 : s < ti = 1,2). Czy istnieja takie a,b, ze ((Nt(l) —
at)(Nt(z) — bt), Fs) jest martyngatem?

Proces M = (M;);>o ma ciagle trajektorie My = 0 oraz lim sup,_, ., M; =
00. Ponadto (exp(2M;—1?), F;)¢o jest martyngatem. Oblicz E exp(—72),
gdzie 7 := inf{t > 0: M; = 3}.
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Dla jakich a € R istnieje p.n. granica lim,,_ (W jest procesem
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1. Proces M = (M,);>0 ma ciagle trajektorie My = 0 oraz limsup,_,  M; =
co. Ponadto (M? — 2t*, F)i>o jest martyngalem. Oblicz Er?, gdzie
7 := inf{t > 0:|M,| = 3}.

2. Proces (X})i>0 jest scentrowany, ma przyrosty niezalezne oraz Var(X (t))
t*. Znajdz funkcje f taka, ze X? — f(t) jest martyngatem wzgledem fil-
tarcji Fy := o(Xs: s < t).

Wil o
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Wienera, a N procesem Poissona z parametrem 1.)

3* Dla jakich v € R istnieje p.n. granica lim,,_, (W jest procesem
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1. Proces (X})i>0 jest scentrowany, ma przyrosty niezalezne oraz Var(X (1))
e'. Znajdz funkcje f taka, ze X? — f(t) jest martyngatem wzgledem fil-
tarcji Fy = o(Xs: s < 1).

2. Proces M = (M;);>o ma ciagte trajektorie My = 0 oraz limsup,_, ., M; =
co. Ponadto (M? — 4t*, F)i>o jest martyngalem. Oblicz Er2, gdzie
7= inf{t > 0:|M,| = 1}.
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Wienera, a N procesem Poissona z parametrem 1.)

3* Dla jakich o € R istnieje p.n. granica lim,, (W jest procesem



