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Kartkéowka 2
gr.1, 30 marca 2010

. Zatézmy, ze (X;)i>o0 jest procesem o ciaglych trajektoriach takim, ze

Xo = 0, limsup, .. | X;| = oo p.n. oraz X} jest martyngatem. Okreslmy

T, =inf{t >0: X; =a} dlaa eR.

bo

Uzasadnij, ze dla a,b > 0 zachodzi P(7, < 73) = 55

. Proces X; ma skonczona wariancje, przyrosty niezalezne oraz $rednig

zero. Wykaz, ze proces (X2+3X;—Var(X;));>o jest martyngatem wzgle-
dem filtracji generowanej przez X.

ce 1. W1 —W,
Udowodnij, ze limsup,,_, W =1pn.

Kartkéwka 2
gr.2, 30 marca 2010

. Proces X; ma skonczona wariancje, przyrosty niezalezne oraz srednia

zero. Wykaz, ze proces (2X? + X; — 2Var(X;));>0 jest martyngatem
wzgledem filtracji generowanej przez X.

Zalozmy, ze (Xi)i>o jest procesem o wartosciach dodatnich, ciggtych
trajektoriach takim, ze Xy = 1, limsup,_, ., X; = oo p.n. oraz In X; jest
martyngatem. Okreslmy

T,=inf{t >0: X; =a} dlaa>0.

Uzasadnij, ze dla a > 1 > b > 0 zachodzi P(7, < 1) = —20b

" lna—Inb"

Udowodnij, ze limsup,,_, ., % =1pn.
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Kartkéowka 2
gr.1, 31 marca 2010

Proces (X;);>0 ma trajektorie ciagte, Xy = 1, limsup,_, . |X;| = oo
oraz (X? — 3t%);50 jest martyngatem. Niech 7 := inf{t > 0:|X,| = 4}.
Znajdz E76.

Niech W, = (Wt(l),Wt(Q)) bedzie dwuwymiarowym procesem Wiene-
ra. Wyznacz wszystkie liczby rzeczywiste a, b, ¢ takie, ze (CL|Wt(1)|2 +
bWt(l)Wt@) + C‘Wt(2)|2)t>0 jest martyngalem wzgledem filtracji genero-
wanej przez W.

Zatézmy, ze M = (My);>o jest martyngatem wzgledem pewnej filtracji
o prawostronnie ciagltych trajektoriach. Wykaz, ze M jest martyngatem
wzgledem FM.

Kartkowka 2
gr.2, 31 marca 2010

. Niech W, = (Wt(l),Wt(Q)) bedzie dwuwymiarowym procesem Wiene-

ra. Wyznacz wszystkie liczby rzeczywiste a, b, ¢ takie, ze (CL|Wt(1)|2 +
b|VVt(2)|2 + th(l)Wt(Q))t>0 jest martyngatem wzgledem filtracji genero-
wane] przez W.

Proces (X¢):>0 ma trajektorie ciaglte, Xo = —2, limsup, | Xi| = oo
oraz (X? — 3t");>0 jest martyngatem. Niech 7 := inf{t > 0:|X;| = 5}.
Znajdz Er?.

Zatézmy, ze M = (M) jest martyngatem wzgledem pewnej filtracji
o prawostronnie ciagtych trajektoriach. Wykaz, ze M jest martyngatem
wzgledem FH.



