Kartkowka 2
gr.I, 17 marca 2003

L. (X¢)iejo, jest scentrowanym procesem gaussowskim takim, ze dla wszyst-
kich ¢, s € [0, 1] zachodzi

Var(X; — Xs) < 5y/|t — s].

a) Wykaz, ze (X¢):e0,1) ma modyfikacje o ciagltych trajektoriach.
b*) Co mozna powiedzieé¢ o holderowskosci trajektorii tej modyfikacji?

2. Niech (V;);>0 bedzie procesem Poissona z intensywnoscia A, a X; =
Ny — At
a) Znajdz funkcje kowariancji i wartosci $redniej procesu X
b) Dla A = 1 funkcja kowariancji i wartosci Sredniej procesu X sa takie
same jak dla procesu Wienera. Czy oznacza to, ze oba procesy maja
takie same rozktady? Odpowiedz uzasadnij.
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1. Niech (Ny)i>o bedzie procesem Poissona z intensywnoscia A, a X; =
S 1.
a) Znajdz funkcje kowariancji i wartosci $redniej procesu X
b) Dla A = 1 funkcja kowariancji i wartosci §redniej procesu X sa takie
same jak dla procesu Wienera. Czy oznacza to, ze oba procesy maja
takie same rozkltady? OdpowiedZ uzasadnij.

2. (X¢)iep0,1) jest scentrowanym procesem gaussowskim takim, ze dla wszyst-
kich ¢, s € [0, 1] zachodzi

Var(X; — X;) < 24/|t — s].

a) Wykaz, ze (X¢)ejo,1) ma modyfikacje o ciggtych trajektoriach.
b*) Co mozna powiedzie¢ o holderowskosci trajektorii tej modyfikacji?



Kartkowka 2
gr.I, 18 marca 2003

1. Proces (X;);>0 ma $rednig zero i przyrosty niezalezne oraz Var(X;) = t°.
Zmajdz funkcje kowariancji i wartosci $redniej procesu X; — t.

2. Zatézmy, ze (Gy)i=o0 jest scentrowanym procesem gaussowskim
a) Ktore z nastepujacych proceséw sa réwniez gaussowkie G?, t2Gly,
Gt+2 + Gt - 2Gt71, €Gt?
b*) Wykaz, ze dla dowolnego p > 2, Gy jest ciagly w L? wtedy i tylko
wtedy gdy jest ciagty w LP.
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1. Zatézmy, ze (Y;)i>o jest procesem gaussowskim o sredniej zero
a) Ktére z nastepujacych proceséw sa rowniez gaussowkie Yo, — Y7, |Yal,
tY; + }/,52, Sln(}ﬁ)?
b*) Wykaz, ze dla dowolnego p > 2, Y; jest ciagly w L? wtedy i tylko
wtedy gdy jest ciagty w LP.

2. Proces (X¢)i>0 jest scentrowany, ma przyrosty niezalezne oraz Var(X;) =
2 + t. Znajdz funkcje kowariancji i wartoéci $redniej procesu X; — 2t.



