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Sposrod ponizszych szesciu zadan nalezy wybraé piec i napisac ich petne
rozwiazania. Kazde z zadan bedzie oceniane w skali 0-10. Mozna (i nalezy)
wykorzystywaé fakty udowodnione na wyktadzie i ¢wiczeniach.

1. Wykaz, ze f, zbiega stabo do zera w L,[0,1] dla 1 < p < oo wtedy i
tylko wtedy, gdy sup, || fnll, < oo oraz
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2. Zalézmy, ze p1,, sa regularnymi miarami zespolonymi na ([—1, 1], B([—1, 1]))
takimi, ze

s%pRe(/_ll fd,un) <oo dla feC[-1,1].
Wykaz, ze
sup{|u.(A)]: Ae B([-1,1]),n=1,2,...} < 0.
3. Niech Y bedzie podprzestrzenia przestrzeni Banacha X, zas T:Y — [

ciagltym odwzorowaniem liniowym. Wykaz, ze istnieje przeksztalcenie
liniowe S: X — I takie, ze Sjy =T oraz ||S|| = ||T.

4. Niech (f,)n>1 bedzie baza o.n. przestrzeni L]0, 1].
a) Oblicz
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b) Przyjmujac, ze f,(t) = 0 dla t ¢ [0,1] wykaz, ze (fo(- — k))n>1.40
jest baza o.n. L0, 00).
5. Okreslmy

X = {f € CI(R):/O:O |f/(z)|dx < oo}

Wykaz, ze X z norma || f|| = |f(0)] + JZo, | f'(z)|dz jest przestrzenia
unormowana. Czy jest to przestrzen Banacha? Czy jest to przestrzen
osrodkowa?

6. Zbior A jest zwartym podzbiorem przestrzeni Banacha X. Wykaz, ze
conv(A) jest zwarty. Czy zbiér conv(A) musi by¢ zwarty?



