Seria 2. Kombinatoryka 1. Jak to policzy??

1. Wariacja z powt?rzeniami A^m_n . Dowolne funkcje ze zbioru {1, 2, ..., m} w zbi?r {1, ..., n}, A^m_n = n^m.

2. Wariacja bez powt?rze? V^m_n . Funkcje r??nowarto?ciowe ze zbioru {1, ..., m} w zbi?r {1, 2, ..., n}, m ⩽ n, V^m_n = n(n − 1)...(n − m + 1) =^{n!}_{(n−m)!} .

3. Permutacja P_n. Funkcje ze zbioru {1, ..., n} na zbi?r {1, ..., n}, P_n = n!. 4. Kombinacja C^m_n . Podzbiory m elementowe w zbiorze n elementowym, C^m_n =

(_n m ) =^{n!}

m!(n−m)! .

5. Kombinacja z powt?rzeniami. Funkcje niemalej?ce ze zbioru {1, 2, ..., m} w zbi?r {1, 2, ..., n}.

Jest ich

(_{n+m−1} m ) = (_{n+m−1} n−1 ) . 6. Podzia?. Podzia?y zbioru n-elementowego na m-cz??ci zawieraj?cych r_1, ..., r_m element?w (r_1 + ... + r_m = n). Jest ich^{n!}_{r1 !...rm!} .

Zad 1 Cyfry 0, 1, 2, ..., 9 ustawiono losowo. Jakie jest prawdopodobie?stwo, ?e

1. Mi?dzy 0 i 1 znajd? si? dok?adnie 4 cyfry? 2. 7, 8, 9 b?d? sta?y obok siebie?

Zad 2 Z 24 kart wybieramy 5, Jaka jest szansa, ?e otrzymamy dok?adnie 2 pary? Zad 3 Z 52 kart wylosowano 6. Jaka jest szansa, ?e w?r?d wylosowanych kart b?d? karty czerwone i czarne?

Zad 4 Z 52 kart wylosowano 13. Jaka jest szansa, ?e w?r?d wylosowanych kart b?d? reprezentowane wszystkie warto?ci?

Zad 5 Z 52 kart wylosowano 13. Jakie s? szanse otrzymania:

1. 5-pik?w, 4-kier?w, 3-trefli, 1-kara? 2. uk?adu 5 − 4 − 3 − 1? 3. uk?adu 4 − 4 − 4 − 1?

Zad 6 Na ile sposob?w mo?na rozda? n nierozr??nialnych p?czk?w k osobom? Zad 7 Ile jest wynik?w rzutu n-nierozr??nialnych ko?ci?

Zad 8 Za???my, ?e n rozr??nialnych kul umieszczono losowo w n kom?rkach. Jaka jest szansa, ?e dok?adnie jedna kom?rka jest pusta?

Zad 9 W pude?ku jest 6 ?rubek dobrych i 2 z?e. Jaka jest szansa, ?e przy wyborze 4 ?rubek wybierze si? 3 dobre i jedn? z???

Zad 10 Jaka jest szansa, ?e daty urodzin 34 os?b rozk?adaj?, si? na poszczeg?lne miesi?ce tak: 6 miesi?cy po 3 osoby, 2 miesi?ce po 4 osoby i 4 miesi?ce po 2 osoby? Zad 11 Ile jest r??nych rozwi?za? r?wnania x_1 + x_2 + x_3 + x_4 = 25 1. w zbiorze liczb ca?kowitych nieujemnych;

2. w zbiorze liczb naturalnych.

Zad 12 Przy okr?g?ym stole losowo siada 10 ch?opc?w i 3 dziewczyny. Jaka jest szansa, ?e ?adne dwie dziewczyny nie siedz? obok siebie?

Zad 13 W Lotto losuje si? 6 liczb z 49. Jaka jest szansa, ?e ?adne dwie nie b?d? kolejnymi. Zad 14 Roztargniona sekretarka w?o?y?a losowo n list?w do n zaadresowanych kopert. Jak jest szansa, ?e dok?adnie k os?b dostanie w?a?ciwy list.

Zad 15 Znajd? liczb? funkcji ze zbioru m-elementowego na zbi?r n-elementowy.