KONKURS ZADANIOWY - grupa mlodsza.

Dzienn pierwszy. Czas: 120 minut

e Podpisz kazdg kartke CZYTELNIE imieniem, nazwiskiem i klasa.
e Kazde rozwigzanie napisz na ODDZIELNEJ (podpisanej) kartce.
e NIE ROZWIAZUJ zadan na kartce, ktéra zamierzasz oddaé! Przepisz rozwigzanie na osobnej kartce.

e WYJASNIJ argumenty i rachunki, ktére uzywasz, nawet jesli wydaja Ci si¢ oczywiste.

Zadanie 1. Znajdé wszystkie liczby calkowite dodatnie n, dla ktérych liczba 371 4+ 571 jest podzielna
przez 3" 4+ 5™.

Zadanie 2. W Starej Republice znajduje sie nieparzysta liczba zamieszkanych planet. Niektore pary planet
sq polgczone przez loty Federacji Handlowej, inne nie. Kazda zamieszkana planeta ma przynajmniej jedno
polgczenie z inng zamieszkang planetq. Wiadomo tez, Ze jesli dwie planety X, Y majq polaczenia z planetg
Z,to X orazY muszq miec rézng liczbe polgczen ze wszystkimi planetami. Pokazac, ze w Starej Republice

istnieje planeta polgczona z dokladnie dwiema innymi planetami.

Zadanie 3. Czworokgt wypukly ABCD ma boki dlugosci odpowiednio: |AB| = 2, |BC| =38, |CD| = 6,
|DA| = 7. Przekgtna AC dzieli ten czworokgt na trdjkaty ABC oraz ACD. W kazdy z nich wpisujemy

okrgg. Punkty stycznosci tych okregow z przekatng AC oznaczamy odpowiednio jako E oraz F. Znajdi
dtugosé odcinka EF .

Zadanie 4. Kazdy punkt kratowy plaszczyzny pomalowano na zielono albo czerwono, przy czym kazZdy z
tych dwoch koloréw zostal uzyty do pomalowania co najmniej jednego punktu. Udowodnij, Ze istniejg dwa
punkty odlegle o 5 pomalowane roznymi kolorami. Uwaga: punkt kratowy to punkt o obu wspdtrzednych

catkowitych.



KONKURS ZADANIOWY - grupa mlodsza.

Dzienn drugi. Czas: 120 minut

e Podpisz kazdg kartke CZYTELNIE imieniem, nazwiskiem i klasa.
e Kazde rozwigzanie napisz na ODDZIELNEJ (podpisanej) kartce.
e NIE ROZWIAZUJ zadan na kartce, ktéra zamierzasz oddaé! Przepisz rozwigzanie na osobnej kartce.

e WYJASNIJ argumenty i rachunki, ktére uzywasz, nawet jesli wydaja Ci si¢ oczywiste.

Zadanie 1. Pewne nieduze krélestwo ma ksztalt kwadratu o polu 1200 kilometréw kwadratowych. Przez
krolestwo to przebiega dziewiec prostych drég. Kazda z nich przecina przeciwne granice krolestwa i dzieli
je na dwa obszary o polach 400 i 800 kilometréw kwadratowych. Udowodnié, Ze istnieje w tym krolestwie

punkt, gdzie spotykajq sie wszystkie trzy drogi.

Zadanie 2. Odleglosé punktu P od wierzchotkéw A, B trojkgta réwnobocznego ABC' réwna jest odpo-

wiednio: |PA| = 2 oraz |PB| = 3. ZnajdZ najwiekszq mozliwosci wartosé |PC|.

Zadanie 3. Wykaz, Ze 5 jest jedyng liczbg pierwszq o tej wlasnosci, ze p* + 4 oraz p®> + 6 sq liczbami

PLETWSZYMA.

Zadanie 4. Na wystpie Kombinatorion znajdujq sie 72 palmy, wyznaczajgce wierzcholki wielokgta fo-
remnego. Na poczgtku na jednej z nich siedzqg 72 malpy. Jesli na jakims drzewie siedzg co najmniej dwie
malpy to mogq przeskoczyc: jedna na sgsiednie drzewo po lewej, a druga na sgsiednie drzewo po prawej.

Czy mozliwe jest, aby w pewnym momencie na kazdej palmie siedziala dokiadnie jedna matpa?



KONKURS ZADANIOWY - grupa mlodsza.

Dzien trzeci. Czas: 120 minut

e Podpisz kazdg kartke CZYTELNIE imieniem, nazwiskiem i klasa.
e Kazde rozwigzanie napisz na ODDZIELNEJ (podpisanej) kartce.
e NIE ROZWIAZUJ zadan na kartce, ktéra zamierzasz oddaé! Przepisz rozwigzanie na osobnej kartce.

e WYJASNIJ argumenty i rachunki, ktére uzywasz, nawet jesli wydaja Ci si¢ oczywiste.

Zadanie 1. Galaktyczne Imperium atakuje planete Naboo przy pomocy pewnej liczby automatycznych
drondéw bojowych. Flota bronigca planete liczy sobie 101 statkéw. Decyzjg dowddcey floty cze$¢ statkow
bedzie uzyta jako miszczyciele, kazdy wyposazony na poczgtku w jedng rakiete, a cze$¢ statkow jako za-
opatrzenie. Niszczyciel przy pomocy ataku rakietq niszczy jednego drona. Podczas ataku kazdy statek z
zaopatrzeniem bedzie mial czas, aby dostarczyé kazdemu niszczycielowi dokladnie jedng rakiete, ale mie
wiecej. W jaki sposéb dowddca powinien podzielié flote (ile niszczycieli, a ile statkéw z zaopatrzeniem) aby

zniszczono maksymalng liczbe dronéw. Ile wynosi ta liczba?

Zadanie 2. Na tablicy napisano kolejne liczby calkowite od 1 do 24. W jednym ruchu mozemy wymazaé

4x—3y
5

dowolne dwie liczby x iy, a zamiast nich zapisacé liczby 3IJ5r4y oraz . Udowodnij, ze na tablicy nie

moze sie pojawic liczba wieksza od 70.

Zadanie 3. Wewngtrz réwnolegloboku ABCD znajduje sie taki punkt E, ze AE = DE oraz {ABE =
90°. Punkt M jest srodkiem odcinka BC. Wyznacz miare kqgta DME.

Zadanie 4. Udowodnij, Ze réwnanie a® 4+ b® + ¢ + d® 4 €% + f6 + ¢® + h® = InS nie ma rozwigzan w

dodatnich liczbach calkowitych a, b, ¢, d, e, f, g, h, n.



