KONKURS ZADANIOWY - grupa mlodsza.

Dzien pierwszy. Czas: 120 minut

e Podpisz kazda kartke CZYTELNIE imieniem, nazwiskiem i klasa.
e Kazde rozwigzanie napisz na ODDZIELNEJ (podpisanej) kartce.
e NIE ROZWIAZUJ zadan na kartce, ktéra zamierzasz oddac¢! Przepisz rozwigzanie na osobnej kartce.

e WYJASNIJ argumenty i rachunki, ktére uzywasz, nawet jesli wydajg Ci sie oczywiste.

Zadanie 1. Plansza do gry sklada sie z 15 ustawionych w rzedzie kwadratéow. Pierwszy z graczy kladzie

swadj ptonek na skrajnie lewym, a drugi na skrajnie prawym kwadracie.
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Nastepnie gracze na przemian wykonujg ruchy (pierwszy rozpoczyna) — ruch polega na przesunieciu pionka
na sgsiedni wolny kwadrat (w prawo lub w lewo). Przegrywa gracz, ktory nie moze wykonaé ruchu. Ktdry z
graczy ma strategie wygrywajecqg (sposéb postepowania prowadzacy do zwyciestwa niezaleznie od posunied

przeciwnika) i na czym ona polega?
Zadanie 2. Rozstrzygnij, czy istniejg takie liczby rzeczywiste x,y, z, Ze
r+y+z=xy+yz+zx=2.

Zadanie 3. Wykazaé, Ze w kazdym czworoScianie istniejg takie trzy krawedzie wychodzgce z jednego

wierzcholka, z ktorych mozna zbudowaé trojkgt.

Zadanie 4. Trojkgt AEF jest prostokgtny, przy czym AE = 4 oraz EF = 3. Trdjkgt ten wpisany jest w
kwadrat ABCD tak, jak na rysunku ponizej. Jakie jest pole tego kwadratu?
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KONKURS ZADANIOWY - grupa mlodsza.

Dzien drugi. Czas: 120 minut

e Podpisz kazda kartke CZYTELNIE imieniem, nazwiskiem i klasa.
e Kazde rozwigzanie napisz na ODDZIELNEJ (podpisanej) kartce.
e NIE ROZWIAZUJ zadan na kartce, ktéra zamierzasz oddac¢! Przepisz rozwigzanie na osobnej kartce.

e WYJASNIJ argumenty i rachunki, ktére uzywasz, nawet jesli wydajg Ci sie oczywiste.

Zadanie 1. Rozwazmy nastepujgcg gre. Na czerwonym talerzu jest 20 ciasteczek, a na niebieskim talerzu
jest 15 ciasteczek. Asia i Bolek wykonujg na przemian ruch, przy czym zaczyna Asia, ktory polega albo na
zjedzeniu dwdch ciasteczek z pewnego talerza, albo na przelozeniu jednego ciasteczka z czerwonego talerza
na niebieski (nie wolno natomiast przelozyé z niebieskiego na czerwony). Przegrywa gracz, ktory nie moze

wykonaé ruchu w swojej turze. Ktory z graczy ma strategie wygrywajgcg © na czym ona polega?

Zadanie 2. Wyznaczy¢ najwieksza mozliwg liczbe elementéw podzbioru L zbioru {1,...,2017} takiego,

ze roznica dowolnych dwoch elementow L nie jest rowna 4.

Zadanie 3. Rozwigzac w liczbach catkowitych dodatnich a,b,c réwnanie:
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Zadanie 4. W trdjkgcie ABC punkty X,Y znajdujg sie odpowiednio na bokach AB oraz BC'. Proste AY
oraz CX przecinajg sie w punkcie Z przy czym AY = CY oraz AB = CZ. Wykaz, Ze na czworokgcie
BXZY mozna opisac okrgg.



PROBA OLIMPIJSKA — grupa mlodsza. Czas: 300 minut

e Podpisz kazdg kartke CZYTELNIE imieniem, nazwiskiem i klasg.
e Kazde rozwiazanie napisz na ODDZIELNEJ (podpisanej) kartce.
e NIE ROZWIAZUJ zadan na kartce, ktérg zamierzasz odda¢! Przepisz rozwigzanie na osobnej kartce.

o WYJASNILJ argumenty i rachunki, ktére uzywasz, nawet jesli wydaja Ci si¢ oczywiste.

Zadanie 1. Piotr i Pawel grajg w nastepujgcq gre na prostokgtnej planszy rozmiarow 20 x 1 podzielonej

na 20 pol rozmiarow 1 x 1, jak na rysunku ponizej.

Gracze wykonujg na przemian ruch polegajgcy na wpisaniu litery S lub O w jeden z pustych kwadratéw na
planszy. Zaczyna Piotr. Wygrywa ten gracz, po ktorego ruchu na planszy znajdujq sie trzy kolejne pola,
tworzgce napis . Jesli Zadnemu z graczy nie uda sie¢ to w ciggu 20 ruchow, wowczas gra konczy

sie remisem. Pokazaé, ze Pawel ma w tej grze strategie wygrywajgcqg.

Zadanie 2. Znajdz najmniejszq wartosé wyrazenia f(n,m) = |2™ — 181", gdzie m,n sq liczbami calko-

witymi dodatnims.

Zadanie 3. Niech O bedzie Srodkiem okregu opisanego na trijkecie ABC, przy czym AB > AC. Niech
M bedzie $rodkiem BC, D - spodkiem wysokosci tréjkgta ABC' z wierzchotka A na bok BC, za§ E —
punktem na prostej AO takim, Ze BE | AO. Wykaz, Ze MD = ME.
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