Liga Obozowa
Noc 1.

1. Dodano 6 liczb, z ktorych kazda nastepna miata o jedna cyfre wiecej niz poprzednia i otrzymano

1111104. Jakie liczby dodawano?

2. Rozwiaz nier6wnos¢:

im >Wl+z-1)(V1+z+1).

3. Udowodnij, 7e jezeli 3% + -2 + =5 = 1, to

a? b2 c?

b—l—c+c+a+a+b'

4. Trzem znajomym logikom: Abackiemu, Babackiemu i Cabackiemu wlozono na glowe (gdy mieli
zamkniete oczy) kapelusze wybrane z pudla, w ktérym (o czym wiedzieli) byly dwa biale, dwa
czarne i trzy czerwone kapelusze. Gdy otworzyli oczy i przyjrzeli sie kolegom, zapytano Abackiego:
,»,Czy wiesz, jakiego kapelusza nie masz na glowie” ? Ten odpowiedzial, ze nie wie. Nastepnie
zadano to samo pytanie Babackiemu i on réwniez odpowiedzial, ze nie wie. Jakiego koloru kapelusz

mial na glowie Cabacki?
Noc 2.

1. Czy wsrdd liczb 1,11,111,...,111...1, ... jest liczba podzielna przez 20097
—

n
2. Z punktu M poprowadzono styczng do okregu w punkcie N oraz sieczna przecinajaca ten okrag w

punktach K, L (|JML| < |[MK]|). Udowodnij, ze jesli |[ML| = |[NL|, to |KN| = |NM]|.

3. Dana jest funkcja f(z) = \3/1177 Znalezé:

f( - f(f(19))) -
—_—

2009

4. Liczbe naturalng wieksza od 1 nazywamy bezkwadratowa, gdy nie jest podzielna przez zaden kwa-
drat liczby naturalnej wigkszej od 1. Czy istnieje nieskonczony rosnacy ciag arytmetyczny liczb

bezkwadratowych?
Noc 3.

1. W nieréwnoramiennym tréojkacie ABC' odcinek CO jest srodkowa, a CP — wysoko$cia polozona
wewnatrz kata AC B. Udowodnié, ze jezeli katy ACO i PCB sg réwne, to kat AC B jest prosty.

2. Na tréjkacie ABC opisano okrag. Cieciwy laczace srodki tuku AC ze $rodkami tukéw AB i BC
w punktach D i E. Udowodnij, ze odcinek DFE jest réwnoleglty do AC i przechodzi przez srodek
okregu wpisanego w tréjkat ABC.

3. Znajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktérych liczba: n® + n® +n* +n? 4+ 1 jest pierwsza.

4. Niech m,n € N i spelniaja warunek NW D(m,n) + NWW (m,n) = m + n. Udowodnié, ze jedna z

liczb m lub n dzieli si¢ przez druga.



