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. Udowodnij, ze liczba 100...0300...01 nie jest kwadratem.
S—— ~Y—

99 99

Dla jakich dodatnich liczb catkowitych n liczba n(n + 3) jest kwadratem?
Udowodnij, ze dla kazdej dodatniej liczby catkowitej n liczba v/n + v/n + 1 jest niewymierna.
Znajdz wszystkie dodatnie liczby calkowite n takie, ze liczba 2™ + 7" jest kwadratem.

Niech z, %y beda liczbami calkowitymi dodatnimi. Wykaz, ze liczby 2% + y + 1 oraz y? + 4x + 3 nie moga
by¢ jednocze$nie kwadratami. Wskazéwka: rozwaz osobno przypadki x > y oraz =z < y.

Niech n bedzie dodatnia liczba calkowitg i niech d bedzie dodatnim dzielnikiem liczby 2n?. Pokaz, ze
liczba n? + d nie jest kwadratem.

Pomiedzy kolejnymi kwadratami moze byé zawarta wielokrotno$é kwadratu (mamy na przyktad 52 <
242 < 6?). Pokaz, ze nie istnieja dodatnie liczby catkowite a, b, ¢, d takie, ze a? < bc? < bd? < (a + 1)2.

Liczby caltkowite a, b spelniaja, dla pewnego n catkowitego, nieréwnosé n? < a < b < (n + 1)2. Pokaz, ze
ab nie jest kwadratem.

Niech S, oznacza sume pierwszych n liczb pierwszych. Udowodnij, ze dla kazdego n > 1 pomiedzy liczba
Sy a liczba S, 11 znajduje sie kwadrat, czyli istnieje liczba catkowita m taka, ze S, < m? < Sp41.

Ciag 2,3,5,6,7,8,10, ... zlozony jest z liczb catkowitych dodatnich, ktére nie sg kwadratami. Pokaz, ze
n-ty wyraz tego ciggu jest réwny
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gdzie [x] oznacza cze$é calkowita liczby rzeczywistej x, czyli taka liczbe caltkowita m, ze m < x < m + 1.



