XV Warsztaty Matematyczne I LO im. St. Dubois w Koszalinie
Grupa starsza, mecz matematyczny. Dzien drugi

. Sfera wpisana w czworo$cian ABC'D jest styczna do $cian ABC' i ABD odpowiednio w punktach K i L. Pokaz, ze

jesli punkty K i L sg $rodkami okregéw wpisanych w tréjkaty ABC i ABD, to ZACB = ZADB.

. Sfera wpisana w czworoscian ABCD jest styczna do scian ABC i ABD w punktach K i L. Wykaz, ze jesli K i L

sa, Srodkami cigzkosci trojkatow ABC i ABD, to tréjkaty te sa przystajace.

. Udowodnij, ze w kazdym czworoScianie suma pdl trzech dowolnych $cian jest wieksza od pola czwartej Sciany.

. Sfera wpisana w czworoécian ABC'D jest styczna do Sciany ABC w $rodku okregu wpisanego. Wykaz, ze ZBAD =

LCAD.

. Dany jest czworoécian ABC'S. Rozcinajac jego powierzchnie wzdtuz krawedzi bocznych i ktadac jego Sciany boczne

na plaszczyznie ABC tak, by ich wnetrza byly roztaczne z podstawa otrzymujemy punkty D, F, F' lezace odpo-
wiednio naprzeciwko A, B, C. Udowodnié, ze $rodek okregu opisanego na trojkacie DEF pokrywa sie z punktem
stycznosci sfery dopisanej do czworoscianu ABC'S.

Zasady meczu:

Kazdy zespél rozwiazuje zadania tego samego zestawu, ktéry w danym dniu jest opublikowany na Zoomie ok.
godziny 10:30. Uczestnicy przebywaja w tym czasie w pokojach wydzielonych ze spotkania wykladowego (tzw.
breaking room).

Okoto godziny 12:00 kazdy zesp6t moze zwrdécié sie do prowadzacego zajecia w danym dniu o wskazdéwki do rozwia-
zania trzech wybranych zadan z opublikowanego zestawu.

O godzinie 14:00 rozpoczyna sie omowienie zadan w formie meczu matematycznego miedzy wyznaczonymi zespo-
tami. Pierwszy zespot i pierwsze zadanie wyznacza prowadzacy — moze to by¢ jakas forma losowania.

Kolejny zesp6l i numer zadania do oméwienia wyznacza zespol, ktory omawial zadanie jako ostatni (w przypadku
dwdch zespoléw kolejne zadania zespoly omawiaja naprzemiennie), przy czym wskazywaé mozna jedynie zespoly
z minimalng liczba podej$¢ do rozwiazania. Do rozwiazywania zadan mozna delegowaé jedynie osoby z minimalng
liczba prezentacji rozwiazan.

Rozwiazania zadan oceniane sa przez prowadzacego w skali olimpijskiej (0-2-5-6 pkt.).

Na zakonczenie meczu kazdy uczestnik zespolu otrzymuje tyle punktéw danego dnia, ile uzyskat jego zespét w
trakcie omawiania zadan.

Zadania, ktore podczas omoéwienia nie zostaly rozwiazane poprawnie, omawia prowadzacy zajecia. Do oméwienia
zadania moze zglosi¢ sie zespél wywolujacy to zadanie i jest oceniany w skali olimpijskiej. Skutkuje to mozliwosciag
uzyskania dodatkowych punktéw przez ten zespol. Jesli jednak rozwiazanie przedstawione jest bledne, to wtedy
zespotowi odejmuje 6 punktéow od liczby zdobytych przez nich punktéw wczesnie;j.



