XV Warsztaty Matematyczne I LO im. St. Dubois w Koszalinie
Grupa starsza, mecz matematyczny. Dzienn pierwszy

. Punkty P i @ leza odpowiednio na bokach AB i AD kwadratu ABCD, przy czym AP = DQ. Wykaz, ze ZPBQ +

/PCQ + /PDQ = 90°.

Punkt O jest srodkiem kwadratu ABCD. Punkt F lezy na odcinku C'D. Punkty P i ) sa rzutami prostokatnymi
odpowiednio punktéw B i D na prosta AE. Dowiedz, ze trojkat OPQ jest prostokatny i rownoramienny.

W kwadracie ABCD punkt M lezy na polprostej AB na zewnatrz odcinka AB, za$ punkt N lezy na pdlprostej
BC' na zewnatrz odcinka BC. Udowodnij, ze jesli AM = MN + NC, to ZM DN = 45°.

. W tréjkacie ostrokgtnym ABC, w ktérym ZABC = 45°, wysoko$ci poprowadzone z wierzchotkéw A i C przecinaja

sie w punkcie H. Uzasadnij, ze BH = AC.

Obrét o srodku O przeksztalca prostg €1 w prostag o w taki sposob, ze dany punkt A na prostej ¢ przechodzi
na punkt B nalezacy do prostej ¢5. Wykaz, ze punkt przeciecia sie¢ prostych ¢; i ¢2 nalezy do okregu opisanego na
trojkacie AOB.

Rozwazmy pieciokat wypukly ABCDFE, w ktérym CD = DE, BC + FA = AB oraz /BCD = ZAED = 90°.
Uzasadnij, ze ZADB = %ZEDC.

Punkt P lezy wewnatrz tréjkata ABC w taki sposéb, ze trojkat APC jest réwnoboczny. Niech ZABP = « i
/CBP = (. Pokaz, ze z odcinkéw o dlugoéciach AB,PB i CB mozna zbudowaé tréjkat i miary katéw tego
tréjkata sa réwne a + 60°, 8 + 60°,60° — o — 3.

W czworokacie ABCD zbudowano na jego bokach, po zewnetrznej stronie danego czworokata, kwadraty ABEF,
BCGH, CDIJ i DAKL o $rodkach, odpowiednio, O1, 02,03 i O4. Pokaz, ze O1035 L O304 oraz |O103] = |O204]
(to znaczy: pokaz, ze odcinki o srodkach w naprzeciwleglych kwadratach sa prostopadle oraz maja réwne dlugosci).

Zasady meczu:

Kazdy zespél rozwiazuje zadania tego samego zestawu, ktéry w danym dniu jest opublikowany na Zoomie ok.
godziny 10:30. Uczestnicy przebywaja w tym czasie w pokojach wydzielonych ze spotkania wykladowego (tzw.
breaking room).

Okoto godziny 12:00 kazdy zesp6t moze zwrdcié sie do prowadzacego zajecia w danym dniu o wskazdéwki do rozwia-
zania trzech wybranych zadan z opublikowanego zestawu.

O godzinie 14:00 rozpoczyna sie omowienie zadan w formie meczu matematycznego miedzy wyznaczonymi zespo-
tami. Pierwszy zespotl i pierwsze zadanie wyznacza prowadzacy — moze to by¢ jakas forma losowania.

Kolejny zespél i numer zadania do oméwienia wyznacza zesp6l, ktéry omawial zadanie jako ostatni (w przypadku
dwdch zespoléw kolejne zadania zespoly omawiaja naprzemiennie), przy czym wskazywaé mozna jedynie zespoly
z minimalna liczba podejs¢ do rozwiazania. Do rozwiazywania zadan mozna delegowac jedynie osoby z minimalna
liczba prezentacji rozwiazan.

Rozwiazania zadan oceniane sa przez prowadzacego w skali olimpijskiej (0-2-5-6 pkt.).

Na zakonczenie meczu kazdy uczestnik zespolu otrzymuje tyle punktéow danego dnia, ile uzyskal jego zespdél w
trakcie omawiania zadan.

Zadania, ktére podczas omoéwienia nie zostaly rozwigzane poprawnie, omawia prowadzacy zajecia. Do omoéwienia
zadania moze zglosié sie zespél wywolujacy to zadanie i jest oceniany w skali olimpijskiej. Skutkuje to mozliwoscia
uzyskania dodatkowych punktéw przez ten zespol. Jesli jednak rozwiazanie przedstawione jest bledne, to wtedy
zespotowi odejmuje 6 punktéow od liczby zdobytych przez nich punktéw wczesnie;j.



