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10.

. Na ptaszczyznie pokolorowano skonczenie wiele punktéw: cze$é na biato, a cze$é na czarno, przy czym

wiadomo, ze kazdy odcinek taczacy dwa punkty tego samego koloru zawiera punkt innego koloru. Pokazaé,
ze wszystkie pokolorowane punkty leza na jednej proste;j.

. Pokaz, ze jedli zbiér zlozony z n punktow na plaszczyznie nie jest zawarty w jednej prostej, to istnieje

pewna prosta, ktora przechodzi tylko przez dwa punkty z tego zbioru.

. Pokaz, ze kazdy wieloécian wypukly ma co najmniej dwie Sciany o tej samej liczbie bokow.

. Pokaz, ze nie istnieje czwoérka dodatnich liczb catkowitych (z,y, z,u) spelniajacych réwnanie:

z? 4y = 3(22 + u2).

. Kazda droga w Ksiestwie Kierunkéw jest jednokierunkowa. Kazda para miast tego Ksiestwa polaczona jest

doktadnie jedna droga. Pokaz, ze istnieje miasto, do ktérego mozna dotrze¢ z kazdego miasta bezposrednio
lub za pomoca co najwyzej jednego miasta.

. Rozwazmy uklad skonczenie wielu punktéw na plaszczyznie o tej wlasnosci, ze pole dowolnego trojkata

o wierzcholkach z tego uktadu ma pole nie wigksze od 1. Wykaz, ze wszystkie te punkty leza wewnatrz
trojkata o polu mniejszym niz 4.

. Na ptaszczyznie jest n punktéw. Pokaz, ze uktad punktéw ztozony ze $rodkéw wybranych n odcinkéw

zawiera co najmniej 2n — 3 parami réznych punktéw.

. Na kazdym z 256 p6l szachownicy 16 x 16 wpisano jedna z liczb 1,2, ..., 256 (w kazdym polu wpisano inna

liczbe). Pokazad, ze istnieja dwa sasiadujace ze soba (wystarczy wspdlny wierzchotek) pola szachownicy,
ktére zawieraja liczby o réznicy réwnej co najmniej 17.

. Pokaz, ze wsr6d dowolnych 15 wzglednie pierwszych liczb calkowitych z przedziatu [2,1992] co najmniej

jedna z liczb jest pierwsza.
Znajdz wszystkie liczby dodatnie x1, xo, x3, T4, T5 takie, ze

2 2 2 2 2
T+ Ty =23, Ty+T3=2Ty, X3+T4=2T5 Tg4+T5=2x], T35+ T =25.



