GAL*, Kolokwium 2 2015-04-28

Zadanie 1
Niech f : R® — R3 bedzie podobienstwem o srodku (1,1,2) i skali 5, a H C R? plaszczyzna opisang
rOwnaniem x — y + 3z = 2.

(a) Opisaé f wzorem.
(b) Opisaé réwnaniem f(H).

Zadanie 2
Niech f : R3 — R? bedzie zadane wzorem

flz,y,2) =B +22+1, -+ 2y+ 52— 1,z + 42+ 3).
Podaé przyktad plaszczyzny niezmienniczej dla f.

Zadanie 3
Niech K bedzie dowolnym cialem. Znalezé baze i obliczy¢ wymiar podprzestrzeni

W=lin{a®a: ac K"} CK"® K".

Zadanie 4
k razy

—_—
Niech f : C* — C" bedzie przeksztalceniem afinicznym takim, ze fo---o f = iden dla pewnej
liczby k > 0. Udowodnié, ze istnieje uklad afinicznie niezalezny (po, ..., pn) taki, ze f(af(pg,p;)) C
af(po, p;) dla kazdego 0 < i < n.

Zadanie 5
Niech K CR™, L. C R" beda wielo$cianami wypuklymi.

(a) Udowodnié, ze zbior
map(K, L) :={f : R™ — R" : f jest przeksztalceniem afinicznym oraz f(K) C L}
jest wieloécianem wypuklym w przestrzeni przeksztalcen afinicznych z R™ do R™.
(b) Znalezé wszystkie wierzchotki wieloscianu map (K, L) jesli

K={(z,y) €R?: 0< z,y <1}, L={zeR: 0<2z<1}.

Za kazde zadanie mozna zdobycé 6 punktow.



