GAL I (JSIM), 19 pazdziernika 2021 r.

Zadanie 1. Oblicz:  (cos(Z) — isin(%))%, (V3= ((V6+v2)+i(V6 - \@))18’ cos ().

Zadanie 2. W zaleznosci od n € N oraz dla tych x € R, dla ktérych to jest moZliwe, wyznacz postaé
trygonometryczng liczby

(1 +icos(x) + sin(z))”

(1 —icos(x) + sin(z))"’

z =

Zadanie 3. Udowodnij, zZe

in (26)sin (2L
sin(6) + sin(26) + . .. + sin(nf) = sin (26) sin (7£19)

sin (%0)
Zadanie 4. Liczba zespolona z spelnia réwnanie z + % = 2cos(5505)- Oblicz
1
1000
z + —.
»1000

Zadanie 5. Wielomian 2" +a,_12" " +...+ a1z +ag ma wspélczynniki rzeczywiste. Jego pierwiastkiem
jest liczba z = cos(¢) + isin(p). Pokaz, ze:

Ap—18I0(P) + ap_osin(2¢) + ... + ag sin(ng) = 0.

Zadanie 6. Niech P(z) = 22 + az + b, gdzie a,b € C. Wiadomo, Ze jesli |z| = 1 to |p(z)| = 1. Pokaz, ze
a=b=0.

Zadanie 7. Znajdz najwiekszq i najmniejszq warto$é wyrazenia
|1+ 2|+ |1 — 2z + 22,
dla z € C takich, ze |z| = 1.
Zadanie 8. Rozwigz rownanie
sin(x) + sin(2x) + sin(3z) = cos(x) + cos(2x) + cos(3x).
Zadanie 9. Niech a,b,c bedq takimi liczbami rzeczywistymi, Ze
cos(a) + cos(b) + cos(c) = sin(a) + sin(b) + sin(c) = 0.

Pokaz ze
cos(2a) + cos(2b) + cos(2¢) = sin(2a) + sin(2b) + sin(2¢) = 0.

Zadanie 10. Niech z bedzie liczbg zespolong spelniajgcq warunek
|z 4+ 1| > 2.

Pokaz, ze
|23 +1] > 1.

Zadanie 11. (x) Wykaz, zZe dla n > 1 zachodzi réwnosé

n kﬂ'
2" 3] =2 1.
kl:llsln<2n+1> n -+

, ) . Lo . . - -
Wskazowka: rozwaz odpowiednie potegi liczb z = cos 577 + isin 575 T



