WAS, zadania na pierwsza kartkowke

We wszystkich zadaniach ponizej, (W) jest procesem Wienera.

1. Obhczyé P(Wl > 0, Wy > Wl, Wi+ Wy < 2W3)
2. Obliczy¢ E(W;5|Wy).

3. Niech h bedzie ustalona liczba dodatnia. Udowodnié, ze (Wiyn, — Wh)iso
jest procesem Wienera.

4. Niech V' = (V})i>0 bedzie procesem Wienera niezaleznym od W oraz
niech « bedzie ustalona liczba rzeczywista. Udowodnié, ze proces (sin - Wy +
cos a - V;)i>0 jest procesem Wienera.

5. Obliczyé¢ prawdopodobieristwo tego, ze proces Wienera jest niemalejacy
na pewnym przedziale otwartym. To znaczy,

P(Ju<p t — W, jest funkcja rosnaca na (a, b)) = 0.

6. Procesy X = (Xi)i>0, Y = (Y3)i>0 maja prawostronnie ciagle trajektorie
i te same rozkltady skonczenie wymiarowe.

a) Wykazaé, ze jesli X przyjmuje z prawdopodobienistwem 1 wytacznie war-
tosci catkowite, to Y takze ma te wtasnosé.

b) Wykazaé, ze jesli limsup,_5- X; > 5 p.n., to limsup,_5- Y; > 5 p.n..

7. Proces X = (X})icp,] jest gaussowski i spelnia warunek EX; = 0 dla
kazdego t € [0,1]. Ponadto, dla wszystkich s, ¢t € [0,1],
|Cov(Xs, X;) — Cov(Xy, Xy)| < 5ls — .
Wykazaé, ze X posiada modyfikacje ciagta.

8. Niech X = R®+. Czy zbior
{reXx: ltil%lx(t) =0 oraz x(s) > 0 dla s € [9,10]}

nalezy do o-ciala generowanego przez zbiory cylindryczne? Jaka bedzie odpo-
wiedz, jesli wezmiemy X = C (R, R) (funkcje ciagte na R )?



