Zadania z RP1 - 5

1. W urnie znajduje si¢ jedna czarna kula. Wykonujemy nieskoniczony ciag losowan. W
kazdym losowaniu ciagniemy kule z urny, ogladamy ja, wrzucamy z powrotem oraz dorzucamy
biala kule. Obliczy¢ prawdopodobienstwo tego, ze nieskoriczenie wiele razy wyciagniemy czarna

kule.

2. Rzucamy nieskonczenie wiele razy moneta, dla ktoérej prawdopodobienstwo wypadnigecia
orta wynosi p # 1/2. Niech dla n = 2,4, 6, ..., A, oznacza zdarzenie, iz w n pierwszych
rzutach wypadio tyle samo ortow, co reszek. Udowodni¢, ze z prawdopodobienstwem 1 zaszto
skoriczenie wiele zdarzen A,,.

3. Z odcinka [0, 1] wybieramy kolejno nieskonczenie wiele liczb X, X, . ... Udowodnié, ze

n—oo

4. Rzucamy nieskonczenie wiele razy moneta. Udowodni¢ ze kazdy ustalony z géry skoriczony
ciag ortéw i reszek pojawi sie nieskoriczenie wiele razy.

5. Dystrybuanta zmiennej losowej X dana jest wzorem

0 dlat < —1,

It+1) dla —1<t<0,
Fu(t): 3 dl

1 al<t<4,

1 dla ¢t > 4.

Obliczy¢ P(X = —5), P(2 < X < 5), P(X =4), P(—1 < X < 0).

6. Zmienna losowa X ma rozklad o ciaglej rosnacej dystrybuancie F'. Wyznaczy¢ rozklad
zmiennej F(X).
7. Zmienna losowa X ma rozklad Cauchy’ego, tzn. z gestoscia
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g(x) =
Udowodnié¢, ze zmienne X, 1/X maja ten sam rozktad.

8. Zmienna losowa X ma rozklad normalny A (0,1). Wyznaczy¢ gestosci zmiennych YV =
eX, 7 = X2



