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1. Udowodnié, ze dla p > 2 funkcja ¢(t) = e~ !!” nie jest funkcja charaktery-
styczna zadnego rozktadu.

2. Niech ¢ bedzie funkcja charakterystyczna pewnego rozktadu. Rozstrzygnad,
czy
a) ¢, b) Rep, o) fol’  d) ¢l
sa funkcjami charakterystycznymi.

3. Dla a € R, niech

() = 1+ alz| jesli|z] <1,
T Y 14a jesli x| > 1.

Dla jakich wartosci parametru a funkcja ¢, jest funkcja charakterystyczna pewnego
rozkladu prawdopodobienistwa?

4. Czy istnieja rézne funkcje charakterystyczne @1, @2 pewnych rozktadow praw-
dopodobienstwa na R, pokrywajace sie na otwartym przedziale?

5. Wykazaé, ze o(t) = e~ It jest funkcja charakterystyczng rozktadu Cauchy’ego
na R, tzn. rozkladu o gestosci
1 1
Tl+a2

g(z) =

6. Zmienna losowa X przyjmuje wartosci calkowite. Udowodnié, ze dla k € Z

mamy
I
P(X =k)=— e "t t)dt.
(¥ =k =g [ e Mex(t

7. Rzucamy moneta, dla ktérej prawdopodobienistwo wypadniecia orta wynosi
p, az do momentu, gdy uzyskamy N ortéw (lacznie, niekoniecznie z rzedu). Niech
X, oznacza liczbe losowari. Wykazaé, ze ciag (2n71X,,-1),>1 jest zbiezny wedtug
rozkladu.



