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1. Zmienne losowe X, Y s ↪a niezależne, przy czym X ma rozk lad jednostajny
U(0, 1), a Y ma rozk lad zadany przez

P(Y = k) =
1

n
, k = 0, 1, 2, . . . , n− 1.

Wyznaczyć rozk lad zmiennej X + Y .

2. Dany jest ci ↪ag (Xn) niezależnych zmiennych losowych o tym samym rozk ladzie.
Zmienna losowa N jest od nich niezależna i ma rozk lad Poissona z parametrem λ.
Wyznaczyć funkcj ↪e charakterystyczn ↪a zmiennej X1 + X2 + . . . + XN .

3. Zmienne X, Y s ↪a niezależne, przy czym X oraz X + Y maj ↪a rozk lady nor-
malne. Udowodnić, że Y ma rozk lad normalny lub jest sta la p.n..

4. Zmienne losowe X1, X2, . . . , Xn s ↪a niezależne i maj ↪a ten sam rozk lad, przy
czym zmienna X1+X2+. . .+Xn ma rozk lad normalny N (0, 1). Wyznaczyć rozk lad
zmiennych Xi.

5. Zmienna losowa X ma rozk lad jednostajny U(−1, 1). Czy istnieje niezależna
od niej zmienna Y taka, że rozk lady zmiennych X + Y oraz 1

2Y s ↪a takie same?

6. Funkcja charakterystyczna zmiennej losowej X ma drug ↪a pochodn ↪a w zerze.
Udowodnić, że EX2 < ∞.
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