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1. Jaki warunek musi spetiaé

(1) rodzina (U(a,b))q,» rozkladéw jednostajnych,

(ii) rodzina (N'(m, 0?)), -2 rozkladéw normalnych,
by byl speliony warunek ciasno$ci?

2. Dany jest ciag (X, )n>0 zmiennych losowych, przy czym dla n > 1 zmienna
X,, ma rozklad jednostajny na przedziale U(a,,b,) dla pewnych a, < b,. Jaki
warunek musza spehiaé ciagi (an)n>1, (bn)n>1, by rodzina rozkladéw zmiennych
1/X,, byla ciasna?

3. Dane sy ciagi (X,)n>1, (Yn)n>1 zmiennych losowych, przy czym

- dla dowolnego n, zmienne X,, i Y,, sa niezalezne;

- X, ma rozklad z gestoscia g, (z) = %nl[—l/n,l/n] () + Lnng1y3(2);

-'Y,, ma rozklad Poissona z parametrem 1/n.
Rozstrzygnaé, czy ciag (X, tg(Yy))n>1 zbiega wedlug rozktadu. W przypadku od-
powiedzi twierdzacej, wyznaczy¢ rozktad graniczny.

4. Wyznaczy¢ funkcje charakterystyczne:
a) rozkladu dwupunktowego, geometrycznego, Bernoulliego, Poissona;
b) jednostajnego, wyktadniczego, dwustronnego wykladniczego.

5. Zmienna losowa X ma standardowy rozktad normalny. Wyznaczy¢ EX™ dla
n € Zy, korzystajac z wlasnosci funkcji charakterystycznych.

6. Rozstrzygnaé, czy podane nizej funkcje sa funkcjami charakterystycznymi i
jesli tak, podaé odpowiedni rozktad.
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7. Niech X bedzie zmienng losowa o funkcji charakterystycznej ¢. Dowiesé, ze
jesli |p(t)] = 1 dla pewnego t # 0, to istnieja b, ¢ € R takie, ze zmienna X jest
skoncentrowana na zbiorze {ck +b: k € Z}.



