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W zadaniach 1 - 8 ponizej rozpatrujemy ciag X1, Xo, ... niezaleZnych zmien-
nych losowych o rozkladzie P(X,, = 1) = p = 1 — P(X,, = —1), i oznaczamy
S0=0,8 =X1+Xo+...+X,,dlan > 1. Dlaa,b e Z, a,b > 0, niech
Te = inf{n : S, = a} oraz 7, = inf{n: S, € {—a,b}}.

1. Zalézmy, ze p = 1/2. Korzystajac z teorii martyngaléw obliczy¢ P(S;, , =
—a), P(S;,, =b), E1, oraz E7,.

2. Rozwiazaé zadanie 1 przy zalozeniu 1/2 < p < 1.
3. Niech p = 1/2 oraz o = inf {n: S, = gn+1}. Wykaza¢, ze P(oc < oo) <
V1/e.

4. Egzaminator przygotowal m zestawéw pytan. Studenci kolejno losuja kartki
z pytaniami, przy czym zestaw raz wyciagniety nie wraca do ponownego losowania.
Student nauczyl si¢ odpowiedzi na k zestawéw (k < m). Obserwujac przebieg eg-
zaminu chce przystapi¢ do niego w takim momencie, zeby zmaksymalizowaé szanse
zdania. Czy istnieje strategia optymalna?



