RP WNE 2017/2018, VI seria zadan
1. Dystrybuanta F' zmiennej losowej X zadana jest nastepujaco:

jedli t < —2,
jesli t € [=2,0),

t+1/2 jedliteo,1),
jedli t € [1,5),
jesli t > 5.
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Obliczy¢ P(X € (3,7)), P(X € [-2,-1]), P(X € [-2,—1)), P(X = 0), P(]X| < 1). Czy X ma
rozktad dyskretny? Czy X ma rozktad ciagly?

2. Kazdego dnia do ustalonej osoby dzwoni albo jej kolega (z prawdopodobienstwem 1/3), albo
jej kolezanka (z prawdopodobienstwem 2/3). Czas trwania rozmowy z kolega (liczony w minutach)
jest zmienna losowa o rozkladzie jednostajnym na przedziale [1,5]; w przypadku gdy dzwoni ko-
lezanka, jest to zmienna o rozktadzie wyktadniczym z parametrem 1/5. Niech X oznacza dlugosé
rozmowy, ktora sie odbyta ustalonego dnia.

a) Wyznaczy¢ rozktad zmiennej X oraz jego gestosc.

b) Zatézmy, ze X > 4 (tzn. rozmowa trwata dtuzej niz 4 minuty). Jakie jest prawdopodobieristwo
tego, ze dzwonita kolezanka?

3. Zmienna losowa X ma rozklad z gestoscia g(x) = 21’21(0,2) (). Wyznaczy¢ rozktady zmiennych
a) max{X,1}, b) X~2. Czy te rozklady sa ciggle? W przypadku odpowiedzi twierdzacej, podaé
gestosc.

4. Zmienna X ma rozktad jednostajny na odcinku [0, 1]. Wyznaczy¢ rozktad Y = —In X.

5. Zmienna losowa X ma rozktad Cauchy’ego, tzn. rozktad z gestoscia

1 1
71+ 22

g(z) =

a) Wyznaczy¢ dystrybuante X.
b) Dla jakiej wartosci ¢t mamy P(—1 < X <t) =7/127
¢) Wyznaczy¢ rozktad zmiennej 1/X.

Przykladowe zagadnienia na kartkéwke

Zadania (jakie trzeba umie¢ rozwiaza¢ po piatych ¢wiczeniach):
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1. Zmienna losowa X ma rozktad z gestoscia g(x) = 5 sinx 19 (z). Wykazaé, ze zmienna 7 — X

ma ten sam rozktad, co X.

2. Zmienna losowa X ma rozktad Bernoulliego B(n,p). Sprawdzié, ze zmienna n— X ma rozktad
Bernoulliego B(n,1 — p).

3. Z kota o promieniu R losujemy punkt. Niech X oznacza odlegto$¢ tego punktu od srodka
kota. Wyznaczy¢ rozklad zmiennej X2.

4. Zmienna losowa X ma rozktad z gestoscia g(z) = %:v Ljo,2(x). Wyznaczy¢ rozktad zmiennej
Y = min{X — 1,0}. Czy ma on gestos¢?



