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1. Wyznaczy¢ przestrzen dualng do 7.
2. Wyznaczy¢ przestrzen dualng do c.

3. Niech p bedzie regularna miara borelowska (ze znakiem) na [0, 1], tzn. réznica
dwoch regularnych dodatnich miar borelowskich na [0,1]. Wykazaé¢, ze jesli dla
kazdego n =0, 1, 2, ... zachodzi réwnos¢ f[o 1 " du(z) =0, to p=0.

4. Wykazaé, ze szereg Y | T, yn jest zbiezny dla kazdego ciagu (y,)7o, zbiez-
nego do zera wtedy i tylko wtedy, gdy > | |z,| < co.

5. Niech (X, || - ||) bedzie przestrzenig Banacha, a A C X* takim zbiorem, ze dla
kazdego x € X zbior {¢(x) : ¢ € A} jest ograniczony w R. Udowodni¢, ze A jest
zbiorem ograniczonym w X*, tzn. sup{||¢| : ¢ € A} < 0.

6. Dany jest ciag Cauchy’ego (fn)n>1 w CJ0, 1], zbiezny w stabej topologii do
zera. Wykazaé, ze (fn)n>1 zbiega do zera w normie.

7. Wykazaé, ze cigg funkcji Rademachera 7, := sgn(sin 2¢7x) jest stabo zbiezny
do zera w LP[0,1] dla 1 < p < 0.

8. Rozwazamy ciag (z,)n>1 C loo, gdzie

2= (1,1,...,1,0,0,0,...).
—_———
n jedynek
Udowodni¢, ze (xy,)n,>1 zbiega stabo* do (1,1,1,...), ale nie zbiega stabo.

9. Niech (X, M, u) bedzie o-skoriczong przestrzenia mierzalng oraz niech f €
LY(X, Mu). Przypusémy, ze My jest pod-o-ciatem M. Udowodnié, korzystajac z
twierdzenia Radona-Nikodyma, ze istnieje dokladnie jedna My-mierzalna funkcja

fo, taka ze
/Afdu=/Afodu

dla kazdego zbioru A € M spelniajacego warunek p(A) < oco.

10. Niech (X, || - ||) bedzie refleksywna przestrzenia unormowana, a ) # K C X
zbiorem domknietym i wypuktym. Wykazaé, ze dla kazdego € X istnieje najlepsze
przyblizenie w K, tzn. y € K, takie ze ||z — y|| = d(z, K) := inf{||x — z|| : z € K}.



