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1. Niech Y b¦dzie domkni¦t¡ podprzestrzeni¡ przestrzeni Banacha X oraz niech

T : Y → ℓ∞ b¦dzie ograniczonym liniowym operatorem. Wykaza¢, »e istnieje

operator T̃ : X → ℓ∞ rozszerzaj¡cy T o tej samej normie.

2. Zaªó»my, »e T : ℓ1 → ℓ2 jest liniowym, ci¡gªym, ró»nowarto±ciowym prze-

ksztaªceniem. Udowodni¢, »e obraz T (ℓ1) nie jest domkni¦t¡ podprzestrzeni¡ ℓ2.

3. Zaªó»my, »e X jest przestrzeni¡ unormowan¡, ε ∈ (0, 1/2) oraz φ, ψ ∈ X∗

s¡ funkcjonaªami o normie 1. Wykaza¢, »e je±li dla dowolnego wektora x ∈ Kerφ
zachodzi nierówno±¢ |ψ(x)| ≤ ε∥x∥, to ∥φ− ψ∥ ≤ 2ε lub ∥φ+ ψ∥ ≤ 2ε.

4. Wykaza¢, »e c0 nie jest przestrzeni¡ dualn¡ do »adnej przestrzeni Banacha.
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