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1. Niech p ∈ [1,∞]. Rozwa»my ci¡g (xn)n≥1 w przestrzeni ℓp, dany wzorem

en = (0, 0, . . . , 0, 1, 0, 0, . . .), n = 1, 2, . . .

(wyraz 1 pojawia si¦ w en na n-tym miejscu). Niech C b¦dzie uwypukleniem zbioru
{en}n≥1, tzn.

C =
⋂{

B : B jest podzbiorem wypukªym ℓp, zawieraj¡cym {en}n≥1

}
.

Rozstrzygn¡¢, czy 0 ∈ C.

2. Niech Y b¦dzie domkni¦t¡ wªa±ciw¡ podprzestrzeni¡ przestrzeni unormowanej
X oraz niech α ∈ (0, 1). Wykaza¢, »e istnieje wektor x0 ∈ X taki, »e ∥x0∥ = 1 oraz

∥x0 − y∥ ≥ α ∀y ∈ Y.

3. Zaªó»my, »e X jest niesko«czenie wymiarow¡ przestrzeni¡ Banacha i niech
C ⊂ X b¦dzie niepustym zwartym podzbiorem. Wykaza¢, »e wn¦trze C jest zbio-
rem pustym.

4. Wykaza¢, »e przestrze« funkcji ci¡gªych z (0, 1) w R, wyposa»ona w topologi¦
zbie»no±ci jednostajnej, nie jest normowalna.
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